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1.  等差數列 

  

 (1) 定義： 

在數列中每相鄰之兩項之間，後一項減去前一項的差都相等，就稱此數列為等差 

數列，亦稱為__________數列，而此相等的差就稱為此數列之公差 (一般以 d表 

示公差)。 

 

 (2) 一般項： 

若等差數列 na 的首項是 1a ，公差為d ，由等差數列的定義及規則： 
 

                 
1 2 3 4 1, , , , , ,n na a a a a a−  

 
 

 

  則等差數列的一般項可表為                        na = 。 

 (3) 遞迴式： 

公差為 d的等差數列 na 之遞迴表達為                        na = 。 

(4)  幾何意義： 

若 1a 為實數且公差d 為非零實數，則可視 na 為 n的一次函數，而 ( , )nn a 恆為 

直線 y 1 (a= + x 1 )d− 上的點。 

 

【說明】 

若等差數列 na 的一般項為 3 1na n= − ，則 

( , )nn a 可視為平面上直線 的點 

且直線斜率為數列公差 3。故可得 1(1, ),a  

2(2, ),a 3(3, ),a  共線。 

    

d d d d 

 

 

 

  

 

 

 

2 等差數列與等差級數 MZKH 
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 【說例 1】 

已知等差數列 : 4, 7, 10,na   ，則 _______________ ___________na = = 。 

 【說例 2】 

已知等差數列 : 2, 7, 12,nb   ，則 ___________nb = 。 

 【說例 3】 

已知等差數列 : 100, 93, 86,nc   ，則 ___________nc = 。 

 

2. 等差中項 
 

(1) 意義： 

若數列 , ,a b c 成等差，則稱b為等差中項或算術中項，其中 。 

 

(2) 性質： 

 若數列 na 成等差，則有奇數項等差中項性質，舉例來說： 

 

1 7 _____________ _____________ _____________a a+ = = = 。 

 

 若數列 na 成等差，則有偶數項等差中項性質，舉例來說： 

 

1 6 _____________ _____________a a+ = = 。 

 

 

3. 等差級數 

 

(1)  等差級數定義： 

若數列 na 為一等差數列，將數列各項以加號連結，稱此為等差級數。 

 

(2)  等差級數總和公式： 

公差為 d的等差數列 na 前 n項的級數總和為： 

 

1 2 3n nS a a a a= + + + + = = 。 
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【說明】 

1 2 3    n nS a a a a= + + + +  

  1 2 1n n n nS a a a a− −= + + + +  
 

        將二式相加得 
 

1 2 1 3 2 12 ( ) ( ) ( ) ( )n n n n nS a a a a a a a a− −= + + + + + + + +  

               1 1 1 1( )  ( )  ( )  ( )n n n na a a a a a a a= + + + + + + + +  [中項性質] 

12 ( )n nS n a a = +  1( )

2

n
n

a a n
S

+
 =

 
 

【說例 1】 

若數列 na 成等差，則
7

1

_________k

k

a
=

= ，即 1 2 3 4 5 6 7a a a a a a a+ + + + + + = 47a 。 

【說例 2】 

若數列 na 成等差，則 2 4 6 8 10 ____________a a a a a+ + + + = 。 
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型一 已知等差數列兩項求第三項 

 

 

例 1 

 

設 na 為一等差數列，試由以下條件 (已知其中兩項) 進而求數列的另一項。 

(1) 若 5 106, 31a a= = ，求 17a 。 

(2) 若 ,m na n a m= = ，其中m n ，求 m na + 。 ( , )m n  

(3) 若在 10 ~ 20− 之間插入 13 個數，使成等差數列，求插入的第 6 項。 

 

解  (1) 【法一】 

5 1 1

17

10 1

4 6

9 31

a a d a
a

a a d d

= + = = 
  = 

= + = =
 

【法二】 

 

 

 

 

 

 

 (2) 

 

 

 

 

 

 (3) 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

USWX 
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型二 等差數列的中項性質 

 
 

例 2 已知中項比求總和比 

 

若兩個等差數列 na 與 nb ，第 n項之比為 (2 3) : (6 4)n n+ + ，求前 9 項和之比值。 

  

解 9 1 2 3 4 5 6 7 8 9

9 1 2 3 4 5 6 7 8 9

S a a a a a a a a a

S b b b b b b b b b

+ + + + + + + +
= =

 + + + + + + + +
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

例 3 已知總和比求中項比 

 

若兩個等差數列 na 與 nb ，前 n項和之比為 (7 2) : ( 3)n n+ + ，求其第 3 項之比值。 

  

解  

 

 

 

 

  

ZBDZ 

NDQP 
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 [北一女中] 

二等差數列之前 n項和的比為 (4 1) : (7 2)n n+ − ，則其第 6 項的比為  

(1) 5：8   (2) 4：7   (3) 1：2   (4) 5：7   (5) 3：5  。 

答：(5) 

 

 

 [建國中學] 

 已知兩等差數列 ,k ka b   ，其前 n項的和分別為 nA 與 nB ，若對於所有的自然數 n 

而言，
2

3 1

n

n

A n

B n
=

−
，則 3

3

a

b
之值為_________。 

答：
5

7
 

 

 [興大附中] 

假設在小巨蛋球館觀看籃球比賽，已知小立坐在紫色區的席位共有 20 排的座位，此區 

每一排都比前一排多 k個座位。小立坐在第於 10 排，他發現第 10 排與第 11 排共有 

235 個座位。則此紫色區總共有多個座位？ 

答：2350 
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例 4   

 

有一個項數為奇數項的等差數列 na ，其數列中所有奇次項的總和為 310，偶次項的總

和為 300，求 na 的項數。 

 

解  

  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 [興大附中] 

等差數列 na 前 25 項的「奇數項之和」比「偶數項之和」多了 150，前 50 項的「偶 

數項之和」比「奇數項之和」多了 150，則此數列的首項為_________。 

答：78 

 

 

 [嘉義高中] 

一等差數列共 16 項，和 304，且奇數項之和與偶數項之和的比為 9：10，則此等差數列 

的公差為_________。 

答：2 

 

 

 [台南一中] 

一等差級數共有奇數項，其首項為 5，和為 493，偶數項之和與奇數項之和的比為 8：9 

，求此數列之公差為_______。 

答：3 
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型三 等差數列的一般項與級數總和 

 

 

例 5 

 

設一個等差數列 na 的第 8 項是 18，第 20 項是 174− ，試回答下列問題： 

(1) 求數列的首項 1a 、公差d 與一般項 na 。 

(2) 第n項開始為負，求 n。 

(3) 求 nS 之最大值。 

解  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

  

JSXS 



陳立數學 – 13 – 絕對智慧 

尊重著作權所有。盜翻印法律追究 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 [明道中學] 

 一等差數列 na ，若 10 2523, 22a a= = − ，求前 n項總和之最大值為_________。 

答：442 

 

 

 

 [台中二中] 

 在 103 與 297 之間插入 n項，使其成一等差數列，則此等差數列的總和為 20000 時，n 

的值為_________。 

答：98 

 

 

 [武陵高中] 

 等差數列 na 滿足 10 2050, 20a a= = ，且對於任意正整數 n， 1 2n nS a a a= + + + 皆成立 

。假設 0nS  時，n的最小值為 ；若 nS 有最大值時，此時n = ，則數對 ( , )  =  

__________。                                                     答：(53, 26) 

  



陳立數學 – 14 – 絕對智慧 

尊重著作權所有。盜翻印法律追究 

 

例 6 

 

假設有兩數列 ,n na b ，其中 4 1, 3 2 ,n na n b n n= + = +  ，求共同項前 19 項的和。 

解 1° 4 1, : 5 , 9 , 13 , 17 , 21,n na n a= +   

        3 2, : 5 , 8 , 11, 14 , 17 ,n nb n b= +   

    2° 令共同項數列為
nc ，其公差為 12，是原來兩公差之最小公倍數 

        nc =

  

3°
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 [武陵高中] 

桃園市政府欲修築長 1500 公尺的椰林大道，在椰林大道右側從 9 公尺開始，每隔 11 公 

尺設置一盞綠竹筍路燈；左側從 6 公尺開始，每隔 8 公尺設置一盞白鷺鷥路燈，則在 

1500 公尺的椰林大道上，共有____________盞路燈相對。 

答：17 

  

SDWY 


