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型一 同側異側的判定 

 

 

例 1  

  

若 (1, ), ( , 1)A k B k − 在 : 2 1 0L x y+ + = 之異側，求 k 範圍。 

 

解 (1, ), ( , 1)A k B k − 在 L異側 

 

 

 

 

 

 

 

 

例 2  109 學測修改 

  

  設 S 為坐標平面上直線 2 10x y+ = 被平行線 2 15 0x y− + = 與 2 0x y− = 所截的線段（含 

  端點）。若直線 4x y c− = 與 S 有交點，則 c 的最大值為_______。 

 

解 1° 
2 10

2 15 0

x y

x y

+ =


− + =
 

1

8

x

y

=
 

=
，設線段 S 的一個端點 (1,8)A  

2° 
2 10

2 0

x y

x y

+ =


− =
   

4

2

x

y

=
 

=
，設線段 S 的一個端點 (4,2)B  

3° 若 4x y c− = 與 S 有交點，即 4x y c− = 與 AB 有交點 

(4 1 8 )(4 4 2 ) 0c c  − −  − −   ( 4 )(14 ) 0c c − − −   

( 4)( 14) 0c c + −    4 14c−    

故 c 的最大值為14 

 

 另一種觀點 

4x y c− = 的 x係數為正，故直線越往右邊，c值越大。直接將 (4,2)B 代入4x y c− =  

即可得 c的最大值。 

  

KCCX 
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型二 二元一次聯立方程組所圍區域 

 

 

例 3  

  

試將不等式

2

4

2 2

x y

x y

x y

− 


+ 
 + 

 在 xy 平面上作圖。 

 

解 

2

4

2 2

x y

x y

x y

− 


+ 
 + 

  

2 0

4 0

2 2 0

x y

x y

x y

− − 


 + − 
 + − 

 

 

 

 

 

 

 

 
 
 

例 4  

  

試將不等式2 3 1 4 3 3 7 2 4 5x y x y y x y+ +  + +  +  + + 在 xy 平面上作圖。 

解 

2 3 1 4 3

4 3 3 7

3 7 2 4 5

x y x y

x y y

y x y

+ +  + +


+ +  +
 +  + +

2 0

4 0

2 2 0

x y

x y

x y

− − 


 + − 
 + − 

 

 

 

  

 

 
 

y 

x 

 

 

 

y 

x 

BPWD 

YLEW 
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例 5   

 

如右圖，三條直線 1 2: 2 0, : 4 0,L x y L x y− − = + − =  

3 : 2 2 0L x y+ − = 在平面上圍成一個封閉三角形區 

域 (含邊界)。若點 ( , )P a b 為區域上的點，試 

選出正確選項： 

(1) 5a      (2) 5 0a b+ −   

(3) 2 0a b− + +     (4) 2 0a b+   

(5) 0a b−   

 

解  

 

 

 

  

y 

x 

y 

x 
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例 6  各校重要考題 

 

右圖中，陰影部份   (三角形的內部及其邊界)  為  

二元一次聯立方程式

x ay b

cx y d

x y e

+ 


+ 
 − 

的圖形區域， 

且 , , , ,a b c d e 均為實數，則下列敘述哪些是正 

確的？ 

(A) 0a     (B) 0b     (C) 0c    (D) 0d        (E) 0e   。 

 

解  

  

 

y 

x 
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型三 連乘積型方程組所圍區域 

 

 

例 7  

  

試將不等式 ( 2)( 2) 0x y x y+ − − +  在 xy 平面上作圖。 

 

解  ( 2)( 2) 0x y x y+ − − +   

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

例 8  

  

在 xy 平面上圖解以下不等式： 

( )( 1)( 1)( )( 1)( 1) 0x y x y x y x y x y x y+ + − + + − − − − +  。 

 

解   

 

 

 

 

 

 

 

 

 

  

FQDK 

JNDE 

y 

x 

 

 

 

 

 

 

 

 

y 

x 
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例 9  

  

(1) 在 xy 平面上繪出不等式 ( 1) 0x y x y+ −  所表示的區域圖形。 

(2) 在 xy 平面上不等式 ( 1) 0xy x y+ −  與不等式 ( 1) 0x y x y+ −  所表示的區域圖形 

有何不同？  

 

解  (1) 

 

 

 

 

 

 

 

 

  

 

  (2) 
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陳立數學 – 71 – 絕對智慧 

尊重著作權所有。盜翻印法律追究 

 

型四 區域面積問題 

 

 

例 10  

  

 已知
1 3

0 2 2

x y

x y

 − 


 + 
，試回答下列問題：

 

(1) 在 xy平面上作 ( , )x y 圖形。 

(2) 求 ( , )x y 面積。 

 

解  

 

 

 

      

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 [北一女中] 

 聯立不等式
0 2 8

0 2 8

x y

x y

 − 


 + 
所圍的四邊形區域被直線 : ( 4) 4L y m x= − + 等分它的面積，則 

_____m= 。                  

答：2 

QBDB 

 

 

y 

x 
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例 11  105 學測 

 

設 a 為一實數，已知在第一象限滿足聯立不等式
3

2 14

x y a

x y

− 


+ 
的所有點所形成之區域 

面積為
213

5
平方單位，則a = 。 

 

解 1° 2 14x y+  在第一象限所圍面積為 

      
1

14 7 49
2
  =  

 

 

 2° 聯立不等式形成的點集合有三種可能性： 

 

 

 

 

 

 

 

  但由面積
213

42.6
5

= 之大小可判定是第一種圖形 

 

 3°  

 

 

 

  

EDNL 

y 

x 
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x 
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型五 格子點問題 
 

 

例 12  

  

平面上有三點 (1, 2) , (4 , 5) , (5 ,1)A B C ，試回答下列問題： 

(1) 試以聯立不等式組表示 ABC 內部 (含邊界)。 

(2) 若 ( , 3 2)P k k − 是 ABC 內部 (含邊界) 一點，求 k 範圍。 

(3) 求 ABC 內部 (含邊界) 的格子點數。 

 

解 (1)  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

(2) 

 

 

 

 

 

 

(3) 
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型六 目標函數值問題 

 

例 13  

 

已知

1 0

4 21 0

4 9 0

x y

x y

x y

− + 


+ − 
 + − 

，試回答下列問題：  

    (1) 求 x y+ 之最大值與最小值。  (2) 求
y

x
之最大值與最小值。 

    (3) 求 2 2 4 4x y x+ − + 之最大值與最小值。 

 

解 (1)  

 

 

 

 

 

 

 

 

 (2)  

 

 

 

 

 

 

 

 

 (3)  
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型七 菱形作圖區域判定 

 

 

例 14  

  

    試將不等式 (| | | | 1)(| | | | 2)(| | | | 3) 0x y x y x y+ − + − + −  在 xy 平面上作圖。 

 

解    (| | | | 1)(| | | | 2)(| | | | 3) 0x y x y x y+ − + − + −   

  
| | | | | | | | | | | |

( 1)( 1)( 1) 0
1 1 2 2 3 3

x y x y x y
 + − + − + −   

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

例 15  

  

    在直角坐標平面上，不等式 ( | | 2 | | 1)(3 | | | | 1) 0x y x y+ − + −  圖形的面積為 。 

解  ( | | 2 | | 1)(3 | | | | 1) 0x y x y+ − + −   
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例 16  

  

若直線 5y mx= + 與不等式 3x y+ = 的圖形有交點，則實數 m 的範圍為       。 

 

解   

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 [台中女中] 

  不等式組
2 2

2 | | | | 8

4

x y

x y

+ 


+ 
所圍成的區域內（含邊界）有    個格子點。 

答：64 

  

x 

 y 

 


