
 
 

【觀念一】
( 0)

| |
( 0)
x

x
x

≥
=  <

 

 
【觀念二】絕對值的幾何意義： 

          (1) | |x 表示：x 到原點的距離 

          (2) 1 2| |x x− 表示： 1x 到 2x 的距離 

 
【觀念三】在數線上指出下列絕對值不等式及等式的解 

          (1) | | 1x =   

          (2) | | 2x <   

          (3) | | 3x >   

          (4) | | 1x ≤   

          (5) | | 2x ≥   

          (6) | 1 | 3x − ≤   

 
【觀念四】絕對值不等式的結論 

          (1) | | ( 0)x a a≤ >   

          (2) | | ( 0)x a a< >   

          (3) | | ( 0)x a a≥ >   

          (4) | | ( 0)x a a> >   
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【觀念五】數線不等式 

  (1) | |
2 2 2 2 2

M m M m m M M m M mx x m x M+ − − + −− ≤  ≤ − ≤  ≤ ≤  

  (2) | |
2 2 2 2

M m M m M m M mx x+ − + −− ≥  − ≥ 或
2 2

M m m Mx + −− ≤  

x M ≥ 或 x m≤  

  (3) | |
2

M mm x M x +≤ ≤  − ≤
2

M m−  

  (4) x M≥ 或 | |
2

M mx m x +≤  − ≥
2

M m−
 

 

【觀念六】絕對值不等式： | | | | | | | | | |a b a b a b− ≤ + ≤ +  

 

【觀念七】(1) | | | | | |a b a b= + ⇔+                           (同號性質) 
(2) | | | | | |a b a b= + ⇔—                           (異號性質) 

 

 
例 1. (能力指標：絕對值不等式) 

| 1 |ax b+ ≤ 之解為 1 5x− ≤ ≤ ，求 a , b 之值？ 

 B：法 1 由 | 1 | 1 1 1ax b b ax b b ax b+ ≤  − ≤ + ≤  − − ≤ ≤ −  

         

1 10 ,

1 10 ,

b ba x
a a

b ba x
a a

− − −> ≤ ≤

− − −< ≤ ≤





 

     法 2 由 1 5x− ≤ ≤   
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例 2. (能力指標：絕對值不等式)  

解不等式： 3 | 2 1 | 5x< − < 。 

 B：

12 1 0
1 2

3 2 1 5 2 3

x x
x x

− ≥ ≥ °  < − <  < <

 

     
12 1 0

2 2
3 (2 1) 5

x x
x

− < < °  < − − < 

 

 
 
 
 
 
 
 
 
例 3. (能力指標：絕對值方程) 

| 2 | | 1 | 6x x− + − = ，求 x = ？ 

 B： 

     

22 9
92 1 6 2
2

1 2

1

xx
x

x x x

x

x

≥≥   = − + − = = 

≤ <



<









 

    由 , ,  知  

  

1 2
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例 4. (成功高中學資) 

一筆直的路段設有水廠 A與電廠 B各一座，其坐標為 ( 2) (4)A B− 、 ，為了回

饋沿路居民，水電的基本費計算方式為：「住戶到電廠距離的 3 倍加上該住

戶到水廠的距離和為該用戶的水電基本費。」則該路段基本費不超過 22 元

的區域範圍為 。(今設路段住戶 P坐標 x 即求 x 範圍) 

B： 
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1. 設 ,a b 是不為0 的實數，試問何者使 0ab < 恆成立？ 

 (1) a b a b+ = +   (2) a b a b− = +  

 (3) a b a b− = −   (4) 5 5a b a b− + − = −   。 

 
 
 
 
 

2. 設 ,x y 為實數，且 2 3, 1 2x y− ≤ + ≤ ， 

則 ( )222 11 5 2 3 6 9 12x y y x x x y− + + + − + + + + + + = 。 

 
 
 
 
 
 
3. 若解下列不等式，則何者 x 的範圍在數線上所佔的長度為 8？ 

(A) 8x ≤    (B) 8x ≥ −    (C) 1 4x − ≤  

(D) 2 1 2x − ≤    (E) 3 1 11x≤ + ≤  。 

 
 
 
 
 
 
 
 
1. (2)    2. 34    3. (C)   

簡 答 
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4. 設 ,p q 皆為特定實數，若 1px q+ ≥ 之解為 7x ≥ 或 1x ≤ − ，則實數對

( , )p q = 。 

 
 
 
 
 
 
 

5. 方程式 1 2 3 4x x+ + − = 的實數解為 。 

 
 
 
 
 
 
 

6. 解不等式
1 3

2 3 5

x

x

 − ≥


+ <
。 

 
 
 
 
 
 
 
 

4. 1 4( , )
3 3

−    5. 0 或 2   6. 4 2x− < ≤ −    

簡 答 
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7. (1) 某產品背後包裝重量的標示如右圖所示：              (北一女中學資) 

若此產品重量為 x g ，試以絕對值符號表示重量 x 的範圍。 

 
 

(2) 請利用一條絕對值不等式表示以下的數線區間。 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
8. 試求不等式 4 | 2 3 | 16x< − ≤ 之解為 。 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

7. (1) | 30 | 3x − ≤    (2) 3 | 2 | 5x< + <      8. 14 3 2 6
3 2

x x− ≤ ≤ − < ≤或  

  

簡 答 

容量：  
產地：台灣宜蘭 

    
 

本題無數位影音服務， 
請同學詳實練習並善用輔導資源 

本題無數位影音服務， 
請同學詳實練習並善用輔導資源 
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9. (103 學測試題) 

請問滿足絕對值不等式 4 12 2x x− ≤ 的實數 x 所形成的區間， 

其長度為下列哪一個選項？ 

(1) 1   (2) 2   (3) 3   (4) 4   (5) 6   。 
 
 
 
 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 
 
 

 
9. (4)  

簡 答 
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1. (能力指標：絕對值性質) 

(1) ,a b ∈\，證明 | | | | | |a b a b+ ≥ + 。 

(2) 利用(1)結果證明： | | | | | |a b a b− ≥ − 。 

 B：(1) 有關絕對值證明一律採平方法 

         

2 2 2 2 2

2 2 2 2

2 2

(| | | |) (| |) 2 | | ( )
2 | | 2

2(| | ) 0
(| | | |) (| |) | | | | | |

a b a b a b ab a b
a b ab a b ab

ab ab
a b a b a b a b

+ − + = + + − +
= + + − − −
= − ≥

∴ + ≥ +  + ≥ +

 

     (2) | | | | | |a b a b+ ≥ +∵  
         | | | | | | | | | | | |a b b a b b a b a b∴ − + ≥ − +  − ≥ −  
 
2. (能力指標：性質循環應用)  

(1) | | 1 , | | 1a b< < ，證明 1
1
a b

ab
+ <

+
。 

(2) 利用(1)的結果及 | | 1c < ，證明 1
1
a b c abc

ab bc ca
+ + + <

+ + +
。 

 B：(1) 有關絕對值證明題一律採平方法 

         

2 2

2

2 2 2 2

2

22 2

2 2

2

( )1 1
1 (1 )

2 1 2
(1 )

| | 1 1( 1)( 1) 0
(1 ) | | 1 1

1 1
1 1

a b a b
ab ab

a b ab ab a b
ab

a aa b
ab b b

a b a b
ab ab

 + +− = − + + 
+ + − − −=

+

 < ∴ <− − −= <   + < ∴ < 

+ +∴ <  <
+ +

∵

∵

 

(2) 由(1)的結果知 1
1
a b

ab
+ <

+
且 | | 1c <  

          
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3. (能力指標：性質循環應用)  

(1) | | 1 , | | 1a b< < ，證明 1ab a b+ > + 。 

(2) 由(1)結果， | | 1c < ，證明 2abc a b c+ > + + 。 

 B： 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
4. (能力指標：絕對值不等式)  

證明：
| | | | | |

1 | | 1 | | 1 | |
a b a b

a b a b
+ ≤ +

+ + + +
。 

 B： 
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