
 
 

【觀念一】何謂有理數：凡是數可以寫成 型式且 , , 0p q p∈ ≠ ， 

這樣的數稱為有理數，有理數集以 表示。 

   《說明》分數：
1
3
，整數：

55
1

= ，循環小數：
310. 31
99

= 皆為有理數 

 

【觀念二】兩個有理數相加、相減、相乘、相除(分母 0≠ )，其結果亦為 

          ，此種現象，稱為有理數對加法、減法、乘法、除法 

具有 性。 

 

【觀念三】在數線上有理數所對應的點稱為有理點。 
 
 
 

【觀念四】利用尺規作圖作出
2
3

(已知單位長1) 

          方法 令 2 2 3 1
3 1 3 2

xx
x

=  =  =
→ 放在右分母

 

 
 
 
 
 
 
 
 
 

 

  

1 3
2

2



1



x

2 有理數 

陳立數學~3~絕對智慧 
尊重著作權所有‧盜翻印法律追究



 

【觀念五】有理數的稠密性 

  

   《說明》1°  二有理數 , ( )a b a b< ，找一數
2

a bx +=  

2°  ( )
2

a bx += ∈ 封閉性  

3°  0
2 2 2

a b b a a bb b+ − +− = > ∴ >  

4°  0
2 2 2

a b a b a ba a+ − +− = < ∴ <  

綜合3 4° °知：
2

a ba b+< <  

 

【觀念六】自然數(正整數)與整數有 性。 

(1) 自然數的分散性： ,a b∈ ，若a b≠ ，則 。 

(2) 整數的分散性： ,a b ∈，若a b≠ ，則 。 

(3) 其中 | |a b− 數線上幾何意義表示： 

。 

 

 

  

a b

2
a b+
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例 1. (能力指標：真假分數法則)  

, , ,a b x y 為正數且 ,a b x y> >  

(1) 比較 , ,a a x a y
b b x b y

+ +
+ +

大小 

(2) 比較 , ,b b x b y
a a x a y

+ +
+ +

大小 

B：(1) 假分數法則：
2 3 4 5
1 2 3 4

> > >   

        a a y a x
b b y b x

+ +∴
+ +

 

C：
( ) ( ) ( )1 0

( ) ( )
a a y a b y b a y a b y
b b y b b y b b y

+ + − + −° − = = >
+ + +

 a a y
b b y

+
 >

+
 

( )( ) ( )( )2
( )( ) ( )( )

a y a x a y b x a x b y ax by ay bx
b y b x b y b x b y b x

+ + + + − + + + − −° − = =
+ + + + + +

 

( )( ) 0
( )( )
a b x y
b y b x

− −= >
+ +

 a y a x
b y b x

+ +
 >

+ +
 

由1 , 2° °知
a a y a x
b b y b x

+ +> >
+ +

  

     (2) 真分數法則：
1 2 3 4
2 3 4 5

< < <   

       b b y b x
a a y a x

+ +∴
+ +

 

C：
( ) ( ) ( )1 0

( ) ( )
b b y b a y a b y b a y
a a y a a y a a y

− + − + −° − = = <
+ + +

 b b y
a a y

+
 <

+
 

( )( ) ( )( )2
( )( ) ( )( )

b y b x b y a x a y b x bx ay ax by
a y a x a y a x a y a x

+ + + + − + + + − −° − = =
+ + + + + +

 

( )( ) 0
( )( )
b a x y
a y a x

− −= <
+ +

 b y b x
a y a x

+ +
 <

+ +
 

由1 , 2° °知
b b y b x
a a y a x

+ +< <
+ +

 

 
  

陳立數學~5~絕對智慧 
尊重著作權所有‧盜翻印法律追究



例 2. (能力指標：循環小數) 

將下列循環小數化為分數： 

(1) 0. 7   (2) 0. 73   (3) 0. 456  (4) 0. 9   (5) 1.025  

B：  

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
例 3. (能力指標：循環小數) 

請選出正確的選項： 

(1) 0.35 0.65 1+ =    (2) 0.35 0.354>  

(3) 0.34 0.343=    (4) 169
325

化成小數後是有限小數 

(5) 3
7
化成小數後是循環小數，小數點後第 100 位數字是 5 

 B： 
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例 4. (能力指標：四捨五入)  

有一個既約分數(最簡分數)的分子與分母相差7，將其化為小數 

並四捨五入至小數點後第一位得0.5，求這個分數是多少？ 

B：  

 
 
 
 
 
 
 
 
 

 

 

 

例 5. (能力指標：有限小數)  

100 ,a a< ∈ ，求 a的最大值使
105

a
為有限小數。 

B：  
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1. 設 ,a b 皆為正整數，若
b
a
介於

3
24

與
2

17
之間，試求 a 的最小值。 

 
 
 
 
 
 
2. 試判斷下列哪些分數可化為有限小數？ 

(A) 12345
180

   (B) 513678
275

   (C) 325
52

   (D) 909
108

   (E) 975
525

 。 

 
 
 
 
 
 

3. 設 a 為 1 至 9 的正整數，且
13 150.1 2
90 90

a< < ，則 a 的值為何？ 

 
 
 
 
 
 
 
 
 

1. 25   2. (B)(C)   3. 5 6a = 或  

  

簡 答 
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4. 若5.23 0.523
990

k+ =  則k為 。 

 
 
 
 
 
 

5. 試分別以手算及計算機操作，說明
1

17
是否為循環小數？並求小數點後第 112

位數字。                                            (北一女中學資) 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

4. 5698   5. 7   

簡 答 

本題無數位影音服務， 
請同學詳實練習並善用輔導資源 
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6. (105 數乙試題) 

考慮有理數
n
m
，其中m 、n為正整數且1 8mn≤ ≤ 。則這樣的數值 

(例如
1
2
與

2
4
同值，只算一個)共有幾個？ 

(1) 14個  (2) 15個  (3) 16個  (4) 17 個  ( 5 ) 18個 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
6. (4) 

  

簡 答 
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1. (能力指標：連分數)  

正整數 , , ,a b c d 滿足
1 37

1 13
1

a
b

c
d

+ =
+

+

， 

求a b c d− + − 之值？     

B：  

 
 
 
 
 
 
 
 
 
2. (能力指標：整數分散性)  

設 , ,a b c ∈ ，若 | 1 | 3 | 2 | 4 | 3 | 3a b c+ + + + + = ，則數對 

( , , )a b c 有 組解。 

B：  
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