
使 用 說 明 

 精選各校試題，切中段考要點 

 

 

 

 

 主題式的編排，配合課程重點 

 

 

 

 

 課後搭配講義，週週搭配進度 

 

 

 

 

 雲端數位影音，學習不落人後 

 

 

 
 
 

善 用 專 業 教 材 ˙ 必 能 事 半 功 倍 

高頻率命題每個主題皆有附上 QR 碼，部分題目可連結影音講解，

讓同學可以跟著解析一步步學習解題脈絡，可迅速解惑無需等待。 
不論身處何處都能於線上觀看最詳盡的解說，打破距離限制，享受

最即時的影音教學。 

陳立數學每次課程平均進度為 3~5 個主題，課後除了教材中的主題作

業，更搭配此本高頻率命題，練習更多題型，確切掌握課程重點，創

造卓越效果，讓學習事半功倍。 

題目皆依陳立數學教材主題分類，題型明確，便於同學課後練習，迅

速複習當週上課重點。 

以學生學習角度設計的排版模式，讓同學快速提升學習效率。 

「高頻率命題」為收集全國各高中歷屆段考試題，由專業師資分析整

理，精選該主題必備試題，隨時掌握重要段考趨勢。 
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主題  有理數 

⊙基礎精選⊙ 

1. 觀念是非題： 

(1) (    ) 所謂稠密性為：任意兩個相異整數間至少存在一個整數。 

(2) (    ) 循環小數 0.543不是有理數。 
 

 

 

 

 

 

 

9

2. ?
283 63 147 149 56(A) (B) (C) (D) (E)
350 128 168 125 21 40 25× ×

下下下者可可為有限小數

 
 
 
 
 
 
 
 
 

1
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1. (1) (2)
(1)

543 5 538(2) 0.543
990 990

× ×

−= =

【答】：

【解】： 有理數稠密性：任意兩個相異的有理數之間至少存在一個有理數

實數稠密性：任意兩個相異的實數之間至少存在一個實數

整數並沒有稠密性

循環小數可可換為有理數

 

 

 

 

2

7

3 3

3

9 18

2. (B)(C)(E)

( , ) 1 , , 2 5

283 283(A)
350 2 5 7
63 63(B)

128 2
147 7 7(C)

168 125 8 125 2 5
149 149(D)

21 40 2 3 5 7
56 56(E)
25 5

b a b a b Z a
a

= ∈ ⇔

=
⋅ ⋅

=

= =
× ⋅ ⋅

=
× ⋅ ⋅ ⋅

=

【答】：

【解】：若 為有限小數 之質因數只只 只

 

 

 

~7~



3. 下下有關循環小數的敘述，請選出正確的選項： 

   (A) 0.3 0.4 0.7+ =          (B) 0.7 0.3 1+ =      (C) 0.5 0.5 1.1+ =  

   (D) 0.7 0.3 0.4 0.6+ = +      (E) 0.49 0.5=  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
[數位延伸] 

1 17 17 34314. 2 2 ,1 , 51 6 6 23971
5

          

+ =
+

，稱 < >為 之連連數表示法，則

之連連數表示法為
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3. (A)(C)(D)(E)
3 4 7(A) 0.3 0.4 0.7
9 9 9
7 3(B) 0.7 0.3 1

9
10(C) 0.5 0.5 1.1
9
7 3 4 6(D) 0.7 0.3 0.4 0.6

9 9
9(E) 0.49 0.4 0.09 0.4 0.5
90

+ = + = =

++ = >

+ = =

+ ++ = = = +

= + = + =

【答】：

【解】：

 

 
 
 
4. 1 , 2 , 3 , 7

3431 1034 1 1 1 11 1 1 1 12397 329 1 12397 2397 2 2 247 11034 1034 3 3
329 7

3431 1, 2 , 3 , 7
2397

= + = + = + = + = +
+ + +

+ +

【答】：< >

【解】：

故 的連連數表示法為 < >
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5. 已知9900 4950 2= × 。將連數
2357
4950

可成小數時，小數點後 

第 103 位數字為 。 

 
 
 
 

 

 

 

 

 

[數位延伸] 

6. | 1| 2 | 2 | 3 | | 2 ( , , )a b c Z a b a c a b c∈ − + − + − =， ， 且 ，求數對 有

組解。  
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5. 6
2357 4714 0.4761 (103 2) 2....1 6
4950 9900

= = ∴ − ÷ 

【答】：

【解】： 數字為

 

 
 
 
6. 4

| 1| 0
1

| 2 | 1 2
1 3

| | 0

| 1| 2
1 3

| 2 | 0 2 4
2

| | 0

a
a c

b
b

a c

a
a c

b
b

a c

− =
= = − =    = − =

− =
= = − − =   ∴  = − =

【答】：

【解】：

組
，

，
組 共 組




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★能力進階★ 

 1. a b、 均為自然數，有一最簡連數
b b
a a

， 與
1
1

b
a

+
+

相差
1
28

且
b
a

 

與
1
1

b
a

−
−

相差
1
21

，則
b
a

= ？ 

 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

1 12 1 122.
3 2

(1)1 (2) 2 (3) 3 (4) 4 (5) 5

已知 為整數，若 ，且 可可為有限小數，則符合條件的 值

有幾個?

a a
a a

≤ ≤

~12~



5 91.
7 7

1 1(1)
1 1

11 1
( 1) 281 28

1 1 1
1 21 ( 1) 21

1 21 3 3 3 4 4 7
1 28 4

7
5

1 1(2)
1 1

b b b b
a a a a

ab a ab bb b
a aa a

b b ab b ab a
a a a a

a a a a
a

a
b

b b b b
a a a a

b

− +
 < <

− +
+ − −+ =− =  + +  − − − + − = =

 − − 
−

 = =  + = −  =
+

=
 =

+ −
 < <

+ −
−



通連

【答】： 只

【解】： 若 為真連數

兩式相除

代代可代

若 為假連數

11 1
( 1) 211 21

1 1 1
1 28 ( 1) 28

1 28 4 3 3 4 4 7
1 21 3

7
9

ab a ab bb
a aa a

b b ab b ab a
a a a a

a a a a
a

a
b

− − + =− =  − −  + + − − − = =
 + + 

+
 = =  + = −  =

−
=

 =

通連

兩式相除

代代可代

 
 
 
 
2 (4)

1 12 1 1236 , 24 , 24 36
3 2

12 24 , 25 , 30 , 32 4

a a a
a a

a
a

=  = =  = ≤ ≤

 =

【. 答】：

【解】： 可知

又 為有限小數 共 個
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主題  無理數 

⊙基礎精選⊙ 

1. 是非觀念題： 
(1) ( ) a b R a b a b

a b
∈ + ⋅

−
設 ， ，若 為有理數， 為有理數，

則 為有理數。
 

(2) ( ) 若 0, 0a b> > ，則 2a b ab a b+ − = −  

(3) ( ) a b Q a b Q a Q+ ∈ − ∉ ∉設 且 ，則 。 
 
 
 
 
 
 
 

2. 設 k 為一整數。已知
129

4 4
k k +< < ，則 k 的值為 

   (A) 20     (B) 21     (C) 22     (D) 23     (E) 24 
 
 
 
 
 
 
 

3. 將 n 可為小數表示，再四捨五入取至整數，代值為 11，則這樣的 

正整數 n 有 個。 

 
 
 
 
 

2
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1. (1)

2 , 2
0
2

2 2

a b
a b Q
a b Q

a b Q

×

= = −
+ = ∈
⋅ = − ∈

− = ∉

【答】：

【解】：取

但

 

1. (2)

| |a b

×

−

【答】：

【解】：應為
 

1. (3)【答 ○】：  
 
 
 
2. : (B)

: 4 29 1 464 1
21

k k k k
k

< < +  < < +
=

【答】

【解】

故

 

 
 
 
3. 22

10.5 11.5 110.25 132.25
132 110 22
n n

n
≤ <  ≤ <

 − =

【答】：

【解】：

有 個
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6 15 3 10 84 95

119 85 91 52

4.
(A) (B) (C)
(D) (E)

a R a Q
a Q a Q a Q a Q a Q a Q
a Q a Q a Q a Q

∈ ∈
∈ ∈ ∈ ∈ ∈ ∈

∈ ∈ ∈ ∈

若 ，則下下則些可可可 ？

且 且 且

且 且

 

 
 
 
 
 
 
 
5. 0

(A) (B) (C)

(D) (E)

a b c d a
a c c d ac

bcd
a

≠
+ +

設 ， 為有理數， ， 為無理數，且 ，判判下下下者為正確？

為無理數 為無理數 為無理數

為無理數 為有理數。  

 

 

 

 

6.
(A) (B) (C)

(D) (E) | | | |
3

x y Q a b
ax xy Q a b
a x a b

∈
∈ +

+ +

， ， ， 是無理數，則下下則些是正確的？

是無理數 是無理數

是無理數 是無理數
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3

3 7

10 2

4. (B)(C)
(6 ,15) 3

( )( )
( )

a Q
aB a Q
a

= ∈

= ∈

【答】：

【解】：次方互質即可。 只可可可

例如：
 

 

 

 
5. (A)(C)(E)

(B) 2 2 0

(D) 2 2 2

c d c d Q

c d cd Q

= = − + = ∈

= = = ∈

【答】：

【解】： 令 ， ，則

令 ， ，則  
 
 
 
6. (B)(D)

(A) 0 0

(C) 2 ( 2) 0

(E) ( , ) ( 2 , 2 2) | | | | 2

x ax Q

Q

a b a b Q

= = ∈

+ − = ∈

= −  + = ∈

【答】：

【解】： 令 ，則

令
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7. 0

(A)
(B)

(C) 3 3

(D)

(E)

a b c d abcd x y

a bx
xy

a b c d a c b d
x y
a b

a x b y a b x y

≠

+

+ = + = =

+

+ = + = =

，，， 均為有理數，且 ， ， 均為無理數，則下下敘述

下者恆真？

為無理數

為無理數

若 ，則 ，

為無理數

若 ，則 ，

 

 
 
 
 
 
 
8.

(A)
(B)
(C)

(D)
(E)

a b a b
a b ab a b

a b a b a b

P P
a b c a b b c c a a b c

+
+

+ −

+ + +

有關實數的特性，下下下者正確？

， 都是無理數，則 為無理數

， 都是有理數，則 ， 都是有理數

若 ， 為無理數，則 ， 至少有一個無理數

是質數，則 一則是無理數

， ， 為實數，若 ， ， 皆為有理數，則 ， ， 皆為

有理數。

 

 

 
 
 
 

 9. 設 ,x y 為有理數，若 ( 2 1) ( 9 4 2 ) 3 6 2x y x− + + = − + ，則

x y+ = 。 
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7. (A)(C)

(B) 2 2

(D) 2 1 1 0

(E) 1 2 2 1 2 2 2

x y xy Q
x yx y a b Q
a b

a b x y a x b y
a b x y

= = = ∈

= = = = − + = ∈

= = = + = + = + = +
≠ ≠

【答】：

【解】： 令 ，則

令 ， ， ，則

令 ， ， ， ，則 ，

但 且  

 
 
 
8. (C)(D)(E)

(A) 2 ( 2) 0

(B) 2 2
(C)

( ) ( ) ( ) ( ),
2 2

(D)
(E) , ,

( ) ( ) ( )
2

Q

a b
a b a b

a b a b a b a ba Q b Q

a b a b

P P
a b Q b c Q c a Q

a b b c c aa b c Q

+ − = ∈

= = −
+ −

+ + − + − −
 = ∈ = ∈

∴ ∴ + −

+ ∈ + ∈ + ∈
+ + + + +

 + + = ∈



∵

【答】：

【解】：

令 ， 即為反例

設 與 都是有理數

，矛盾

假設設誤 與 至少有一個是無理數

是質數，且且不能連解成完全平方數，故 為無理數。

( ) ( )
,

a a b c b c Q
b Q c Q
= + + − + ∈

∈ ∈同理

 

 
 
 
9. 2

3 2
( 2 1) (2 2 1) 3 6 2

42 2 2 6 2
2

x y x x
x y x

yx y
x y

− + = − = −− + + = − +    =+ = 
∴ + =

【答】：

【解】：

 

~19~



10. 17 4 4 2 3

( , , )

a b a b

p q r p q r p q r

− + −

+

若 之整數部連是 ，小數部連是 ，若 之值為

， 、 、 皆為整數，則則則數組 之值為 。  

 

 

 

 

 

 

11. 若 2 3 2 3 4 15 4 15 a b− + + + − + + = + ，其中 a b、  

為大於 0 的實數且 a b> ，則數對 ( , )a b = 。 
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10. (5, 2, 3)

17 4 4 2 3 17 4( 3 1) 13 4 3

13 2 12 2 3 1 2.

2, 2 3 3 5 2 3
5, 2, 3

a b a b
p q r

−

− + = − + = −

= − = − =

= = − − = −
= = − =

"

【答】：

【解】：

代 故

因因，  
 
 
 

2

1

11. (10,6)

2 3 2 3 4 15 4 15
1 ( 4 2 3 4 2 3 8 2 15 8 2 15 )
2

1 [( 3 1) ( 3 1) ( 5 3) ( 5 3)] 6 10
2

( , ) (10,6)

2 3 2 3

2 3 2 3 2 2 3 2 3 6

6

4 15 4 15 10
( , ) (10,6)

a b

x

x

x

a b

− + + + − + +

= − + + + − + +

= − + + + − + + = +

=

= − + +

 = − + + + ⋅ − ⋅ + =

 =

− + + =
=

����	���


【答】：

【解】：

故

【另解】

令

同理可同同代

故因題

~21~



★能力進階★ 

3 3 21. ,
2 5 3 2 2

( , )  

a ba b

a b

+ −
+ +

=

已知 均為有理數，若 與 均為有理數，則數對

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

7202. 720 26.8 720 , , 720 , 720

, , , 1

a c d
b

a b c d a b c d

= + −

+ + + + =

"已知 ，欲使 均為

正整數，當 均為最小正整數時，求 ？
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151. ( , 2 )
2

3 3 2, , ,
2 5 3 2 2

3 3 (2 5 3) 3 2 , 5
2 , 12 (2 2)

15( , ) ( , 2 )
2

a bm n m n

a m m a m
b n nb n

a b

−

+ −= =
+ +

 + = + = =   = − =− = + 

 = −

【答】：

【解】：由題意可代 為有理數

 

 
 
 

2 2

2 2

2 2

2. 8

720 4 3 5 5

720 4 3 5 5

720 26.8 27 729 26 676

720 729 720 9

720 720 676 44

1 5 5 9 44 1 64 8

a a a

b
b b

c c

d d

a b c d

= × × × ∴ =

× ×= ∴ =

=  = =

+ = − =

− = − =

∴ + + + + = + + + + = =

∵ "

【答】：

【解】： 為正整數

為正整數

，

當 為正整數，則

當 為正整數，則
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3. (1)

(2) (1 )

a b c d x
a bx c dx a c b d

a b c d x
a bx c dx a c b d

+ = + = =

+ = + = =

設 ，，， 都是有理數，而 是無理數，試可：

若 ，則 且 。

承第 小題，如如 ，，， 都是實數，而 是無理數，且

，則 且 是則則成立？若成立請可明，

若不成立請舉反例說明。
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3. (1)

(2) 0 1 2 2 1 2 1

2 1

c ab d x Q b d a c
b d

a b c d x

a bx c dx a c b d

−≠ = ∈ ∴ =  =
−

= = = = − = +

+ = + = + ≠ ≠

【可】： 令 ，則 ，矛盾

不成立，令 ， ， ， ，

則 ，但 且
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主題  實數 

⊙基礎精選⊙ 
1. 關於實數 , , ,x y m n ，僅代知 x y> 與 0m n> > 。 

下下選項中的敘述，且則正確的是： 
   (A) x m y n+ > +      (B) x m y n− > −      (C) mx ny>  

   (D) x y
m n

>         (E) 1 1
x y

<  

 
 
 
 
 
 

2. x y z、 、 都為非零實數且 2 2 22 2 2 0x y z xy yz+ + + − = ，則
y x
y z

− =
+

？ 

 
 
 
 
 
 
 
 

2 2 23. 3 2 6 4 5 0a b c a b c a b
a b c

+ + + − + =
+ + =

、 、 為實數，滿足方程式 ，則

。  

 

 

 

 
 
 

3
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1. (A)
(A)
(B) : 3 , 1 , 100 , 1
(C) : 1 , 2 , 2 , 1

(D) : 3 , 1 , 6 , 1

1 1(E) : 1 , 2

x y m n x m y n
x y m n mx ny

x yx y m n
m n

x y
x y

= = = =  − < −
= − = − = =  =

= = = =  <

= = −  >

【答】：

【解】： 正確

反例

反例

反例

反例

 

 
 
 

2 2

2. 1
( ) ( ) 0

,

1

x y y z
x y y z

y y
y y

 + + − =
 = − =

+∴ = =
+

【答】:

【解】:原式

故所求

 

 
 
 

2 2 2

3. 0
3( 1) 2( 1) 0

1 1 0 0
a b c
a b c

+ + − + =
∴ + + = − + + =

【答】：

【解】：  

~27~



主題 數線 

⊙基礎精選⊙ 

1. 已知 ,a b 都是實數且 a b< ，則下下敘述哪些正確？ 

   (A) 2 3 3 2
5 5

a b a b+ +<      (B) 2 3 2
3 5

a b a b+ +<  

   (C) 2 3 2 4<
5 5

a b a b+ +       (D) 2 3 2
4 5

a b a b+ +<  

   (E) 3 2 3 4
5 7

a b a b+ +<  

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
2. (2) ( 1) ( ) : 1: 2A B C x AC BC x− =數線線則點 、 、 ，且 ，請求出 的值。  
 
 
 
 
 
 
 
 

4
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1. (B)(E)
(B)(E)

【答】：

【解】：由內連點性質可知選
 

 
 
 
2. 1 5

1 4(1) 1
1 2

1(2) 2 5
2

1 5

x

x x

x

− +
 = =

+

− +
 = =

∴ =

【答】：，

【解】：

，

，

 

C A B 

  ( 1)− (2)  

 
 

( 1)− 2  

B A C 
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2 2

3. , ,

| | ( ) | |

a b c

b a b b c c b− + + − + + =

已知實數 在數線線的位置如置：

代數式： ？ 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
4. | 1| : | 8 | 5 : 4 ?x x x x+ − =設 為實數，且 ，試求 值  
 
 
 
 
 
 

b a 0 1 c 
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2 2

3. 2

| | ( ) | |
( ) ( )

2

a b

b a b b c c b
b a b c b c b
b a b c b c b a b

−

− + + − + +
= − − − − + − + − −
= − + + + − − − = −

【答】：

【解】：  

 
 
 

2 2

2 2

2

2

4. 44 4
1,8 5 : 4

5 8 4 ( 1)Case1: : 4
5 4

5 8 4 ( 1)Case 2: 44
5 4

| 1| : | 8 | 5 : 4
5 | 8 | 4 | 1|
25( 8) 16( 1)
25( 16 64) 16( 2 1)
9 432 1584 0

4

x

x x

x x

x x
x x
x x
x x x x

x x
x

−
× + × −= =

+
× − × −= =

−

+ − =
 − = +

− = +
 − + = + +
 − + =
 −

【答】： 只

【解】：依幾下意意為 到 的距距比為 的連點

若 為內連點

若 為外連點：

【另解】

兩邊平方代

8 176 0
44 4

x
x

+ =
 = 只
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★能力進階★ 
1. 已知兩實數 ,a b ，其中 0a < 且 0b > ，則下下哪些選項的關係式 

且則會成立？ 

   (A) 2 2
3 3

a b a b+ +<     (B) 2 4
3 5

a b a b+ +<  

   (C) 2 3 3 2
5 5

a b a b− − − −<    (D) 3
5 2

a b a b− − +<  

   (E) 2
3 4

a b a b+ +<  

 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

2. 數線線，有 ( )A a ， ( )B b ，
4( )

5
a bC +

，
4( )

3
b aD −

四點且 A 點在 B 點左方， 

試選出正確的選項： 

(1) B 點在C 點左方   (2) D 點在C 點置方 

(3) 1 4AC BC =： ：   (4) 4 1AD BD =： ：  

(5) 3 5BC BD =： ：  
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1. (A)(C)(E)
7 17(D) 0 7 17 0

10
2 2 2(E) 0, 0 0

4 3 12 12

a b a b

a b a b a b a ba b

+− = >  + >

+ + − + − +− = < > ∴ >∵

【答】

【解】 左 置 條件不足，原式不一則恆成立

成立

 

 
 
 
2【. 答】：(2)(4)(5)

 
  【解】：1° 由 ( )A a 、 ( )B b 、

1 4( )
1 4
a bC ⋅ + ⋅

+
、

4 1( )
4 1
b aD ⋅ − ⋅

−
可經內連點公式 

代下圖 

   

       (5) 1 1: : 3 : 5
5 3

BC BD AB AB= × × =  
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主題  絕對值 

⊙基礎精選⊙ 

1. 2 | 2 1| 5x AB CD

AB CD

≤ − ≤

+ =

不等式 的解在數線線的圖形為 與 ，

則

2. 已知 ,a b 均為實數，若絕對值不等式 8ax b+ ≥ 之解為 6x ≥ 只 2x ≤ ，

則數對 ( , )a b 為 。

3. | 1| | 2 3 | 10x x x x+ + − = =設 為實數，請求出滿足方程式 的解 。 

5

~34~



1. 3
2 | 2 1| 5
| 2 1| 5 4 2 6 2 3
| 2 1| 2 2 3 2 1

3 1
2 2

3
1 5 1 51 | | 1
2 2 2 2

5=( 1) 2 3
2

x
x x x
x x x

x x

AB CD

x x

AB CD

≤ − ≤
− ≤ − ≤ ≤ − ≤ ≤
− ≥ ≥ ≤ −

≥ ≤ −

∴ + =

≤ − ≤ 

∴ + − × =

【答】：

【解】：

， ，

， 只

只

【另解】： 到 的距距介於 與 之間

 

 
 
 
2. ( 2, 4)

6 2 | 4 | 2
| 2 8 | 4 | 2 8 | 4
( , ) ( 2,4)

x x x
x x

a b

−
≥ ≤  − ≥

 − ≥  − + ≥
= −

【答】：

【解】： 只

故

 

 
 
 

83. 4
3

3 1 2 3 10 4
2

31 1 3 2 10 6 ( )
2

8 81 1 3 2 10 4
3 3

x x x x

x x x x

x x x x x

−

≥  + + − = =

− ≤ <  + + − =  = −

− −< −  − − + − =  = ∴ =

【答】：，

【解】： ，

不合

，






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4. 2 | 2 3 | 9x R x∈ < − +，解 ≦ 。  

 
 
 
 
 
 
 
 
 

25. | 4 | 3x R x x∈ − =，解 。  

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
6. | 2 6 | | 6 |x x− ≥ −解 ，答： 。
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5 14. 6 3
2 2

5 12 2 3 9 9 2 3 2 6 3
2 2

x x

x x x x

< ≤ − ≤ <

< − ≤ − ≤ − < − ∴ < ≤ − ≤ <

【答】： 只

【解】： 只 只
 

 
 
 

2 2

2

2 2

2

5. 1 , 4
(1) 4 0 4 3

3 4 0 4 1 ( 1 )
(2) 4 0 4 3

3 4 0 4 1 ( 4 )
4 1

x x x
x x x
x x x

x x x
x

− ≥  − =
 − − =  = − −

− <  − + =
 + − =  = − −

∴ =

【答】：

【解】： 若

只 不合

若

只 不合

只

 

 
 
 

( ) ( ) ( ) ( )
( )

2 2 2 2

6. 4 0
6 6

(1) 6
2 6 6 0
3 6 3 6

(2) 4 6
2 6 6 4

3 3
(3) 0

2 6 6 0
(1)(2)(3) 4 0

0

2 6 6 2 6 6 0
3 12 0

x x
x x

x
x x x

x x
x

x x x
x x

x
x x x

x x

x x x x

x x x

≥ ≤
≥ ≥ 

  ≥ − ≥ − ≥ 
≤ < ≤ < 

  ≤ < − ≥ − + ≥ 
< < 

  ≤ − + ≥ − + ≤ 
∴ ≥ ≤

∴

− ≥ −  − − − ≥

 − ⋅ ≥ 

∵

【答】： 只

【解】：

由 知 只

【另解】

不等式左置兩邊皆為正數只

左置兩邊同時平方

4 0x≥ ≤只
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7. 解不等式 2 2 4 15x x+ + − ≤ ，可代 x 的範圍為 。 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
8. 已知小丸子、小玉、花輪則人住在同一直線街道線。將他們的家標示在座標 

線，小丸子家標示為 ( )1A − ，小玉家標示為 ( )3B ，花輪家標示為 ( )C x ，若

不確則花輪家在哪，只知花輪家到小丸子家的距距與花輪家到小玉家的距距

和為 6，試求以下問題： 

    (1) 請將線述句子可換成 x 的方程式。 

    (2) 請解出線述之方程式。 
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7. 3 7
1 4 3 6 15 7 4 7
2 2 4 2 2 8 15 5 2 4
3 2 2 2 8 15 3 9 3 2

3 7

x
x x x x

x x x x x
x x x x x

x

− ≤ ≤
≥  − ≤  ≤ ≤ ≤

− ≤ <  + − + ≤  ≥ − − ≤ <
< −  − − − + ≤  ≥ − − ≤ < −

 − ≤ ≤

D

D

D

【答】：

【解】： 故

故

故

由以線

 

 
 
 

( )

( )

8. (1) 1 3 6 (2) 2 4

1 ( 1) 3 6

1 3 6
2 1 3 2 2 6 4

2 1 3 4 6
3 1 1 3 6 2

1 2 3 4 2

【答】： 只

【解】：

當

當 無解

當

綜合

x x x

x x

x x

x x x
x

x x x x
x or

+ + − = = −

− − + − =

 + + − =

° ≥  − =  =
° − ≤ <  = 
° < −  − − + − =  = −

° ° ° = −
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★能力進階★ 

1. 試求滿足不等式 2 2 24 12 9 4 4 10 25x x x x x x− + + + + ≤ − + 之 

實數 x 的範圍為 。 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
2. 已知 ,a m 為實數且不等式 3 1ax + ≤ 的解為 2m x≤ ≤ ， 

求 ( , )a m = 。 

 
 
 
 
 
 
 
 
3. 滿足不等式 2 2 1 5x x− − + ≤ 的整數 x ，共有 個。 
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( )( ) ( )( )

2 2 2

31. 2
2

4 12 9 4 4 10 25
| 2 3 | | 2 | | 5 |
| 2 3 | | 2 | | 5 | ........

| 2 3 | | 2 | | 5 | ......
| 2 3 | | 2 | | 5 | :

32 3 2 0 2 3 2 0 2
2

x

x x x x x x
x x x
x x x

x x x
x x x

x x x x x

− ≤ ≤

− + + + + ≤ − +
 − + + ≤ −
 − + − − ≤ −

− + − − ≥ −
− + − − = −

− − − ≥  − + ≤  − ≤ ≤

【答】：

【解】：

又由絕對值不等式可代：

由 可代 為絕對值不等式等號成立時







 

 
 

( ) ( )

2. ( 2,1)
| 3 | 1 1 3 1 4 2

4 2 2Case1: 0 2

1 ( )
2 4 4Case 2: 0 2 2

,1 2 1
Case1.2. , 2,1

ax ax ax
a

a x
a a a

a

a x a
a a a

x m
a m

−
+ ≤  − ≤ + ≤  − ≤ ≤ −

− − −>  ≤ ≤  =

 = −
− − −<  ≤ ≤  =  = −

≤ ≤  =
= −

【答】：

【解】：

由於不知道 的正負，故故故解不等式：

若 與題若之解比較代

不合

若 與題若之解比較代

代入代不等式

綜合 可代

 

 
 
3. :11

2
:1 2 10 2 , 3 , 4 , ,10 9

2 4 1 5
1 2 22 2 0 ,1 2

4 2 1 5 3
1

3 0 ( )
4 2 1 5
11

x
x x

x x
x

x x
x x

x
x

x x

≥
°  ≤ ≤  = − − − ≤

− ≤ <
°  − ≤ <  = − − − ≤

< −
°  ≥ − + + ≤

∴

"

【答】

【解】 共 個

共 個

無解

共 個  
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主題  折線函數圖形 

⊙基礎精選⊙ 
1. ( ) | 1| | 2 |f x x x= + + −畫出畫數 的圖形，並求其最小值。 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
2. ( ) 2 | 2 | | 3 |f x x x= − + +求 的最小值。 
 
 
 
 
 
 
 
 

6
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1. 3
( 2) 1 4 5
( 1) 0 3 3
(2) 3 0 3
(3) 4 1 5

3

f
f
f
f

− = + =
− = + =

= + =
= + =

∴ =

【答】：

【解】：

最小值  
 
 
 
 
2. 5

( ) 2 2 3
(2) 5

f x x x x
f

= − + − + +
=

【答】：

【解】：

根據中位數法則代知最小值為

 

O  
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★能力進階★ 
1. k 為實數且方程式 7 11x x k− + − = 恰有二相異實數解， 

則 k 之範圍為下？ 
 
 
 
 
 
 
 
 

2. 試問哪些選項中的方程式有解？ 

   (1) 2 1 3x x+ − − = −   (2) 2 1 4x x+ − − =   

   (3) 2 1 2x x+ + − =   (4) 2 1 3x x+ + − =   

   (5) 2 1 4x x+ + − =  
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1. : 4
: | 7 | | 11| ( )

| 7 | | 11|

2 4

k
y x x

y x x
y k

k

>
= − + −

= − + −
 =

 >

【答】

【解】考慮慮線畫數 奇奇奇平

又原式之實數解個數

兩圖之交點個數為 個時

 

 
 
 

( ) ( )( )

( ) ( )

( ) ( )( )

2. 1 4 5
    2 1

1 2

2 1

3 4 5

y x x

y x x

= + − −

= + + −

【答】：

【解】：

可知 正確 設誤

可知 設誤 正確

 

 

 
 
 

(7, 4) (11,4)

O

3y = −

y

x

| 2| | 1|y x x= + − − (1,3)

( 2,3)−

4y =

2y =

3y =

O

y

x

| 2 | | 1|y x x= + + −

(1,3)(-2,3) 

4y =
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主題  算幾不等式 A G≥  

 

⊙基礎精選⊙ 
1. 觀念是非題： 

( )  若 a b、 均為大於 0 的實數，則
2

2
a b

b a
− +

−
的最小值為 2。 

 

 

 

 

 

2. 若 ,a b 均大於 0，試求
9 1( 4 )( )a b
a b

+ + 的最小值為 。 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
3. 20m現有一一為 的鐵鐵，將因鐵鐵慮成一個矩形，試問因矩形面積

的最大值與因時的一與與？
 

 
 
 
 

7
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1.
1 2 11, 1 2 2

1 1 2
a b

×
−= = + = − <

−

【答】：

【解】：反例：取 則
 

 
 
 
2. 25

9 1 36 36( 4 )( ) 13 13 2 25a b a ba b
a b b a b a

+ + = + + ≥ + ⋅ × =

【答】：

【解】：
 

 
 
 

23. 25 5 5
2( ) 20 10 ( 0 , 0)

25
2

25
5

m m m
x y x y x y x y

x y xy xy

xy
x y

 + =  + = > >
+ ≥  ≤

 =
= =

【答】：面積 ，一 ，與

【解】：設一 ，與

利利同幾不等式

最大值

等號成立於
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4. 兩正數 a b， 滿足 2 24 8a b+ = ，則 ab 之最大值為 。 

 

 
 
 
 
 
 
 

5. 若畫數
2 6 8( ) 0x xf x x

x
+ += >， ，在 x a= 時產生最小值b ，求數對

( , )a b = 。 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
6. 阿花要利鐵鐵網在河岸邊圍出一塊的一方形花圃(靠河的一邊不需 

使利鐵鐵網，以ㄇ字型方式圍出一方形)，若花圃面積為 512 平方 

公尺，則至少要 公尺的鐵鐵網。 
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2 2
2 2

4. : 2
:

4 4 4 2 2
2

2

a b a b ab ab+ ≥ ⋅  ≥  ≤

∴

【答】

【解】由同幾不等式可代

最大值為

 

 
 
 

2

5. (2 2,4 2 6)

6 8 8 8( ) 6 2 6 4 2 6

8 2 2( )

x xf x x x
x x x

x x
x

+

+ += = + + ≥ × + = +

=  =

【答】：

【解】：

當極值發生時， 取正

 

 
 
 
6. 64

, 512

2 2 2 2 64

a b ab

a b ab a b

 =

+ ≥  + ≥

【答】：

【解】：設一 與

所求為
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7. 小芬想利鐵鐵圍出如圖的一塊鋸齒形狀的區域， 
且因區域若按照虛線可連為面積相等的六塊一方形， 
但小芬只有 60 公連的鐵鐵可利，請問可以圍出最大 

的面積是 平方公連。 

 
 
 
 
 
 
 

2 2 2

2 2
2 2 2 2

2 2 2 2 2 2

2 2 2

2 2 2

8.

, ,

2
2

2 2 , 2
2 2 2 2 2 2

a b c R a b c ab bc ca

a b a b ab a b ab

a b ab b c bc c a ca
a b c ab bc ca

a b c

∈ + + ≥ + +

+ ≥ =  + ≥

+ ≥ + ≥ + ≥
+ + ≥ + +

 + + ≥

請同同仔仔閱閱後並代答下述問題：

某某，老師出師一個可明題，題題如下：

已知 ，試可明 。

收卷之後，老師發現某同同的作答方式如下：

根據同幾不等式：

故可代： ，同理可代：

將線述則式相加可代：

(1)
(2) ( )

ab bc ca+ + 故代可

因可明不正確，試說出哪裡有設？

因不等式該如下可明？ 可可正以線可法只利利自己的方法可明
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7. 150
, 6 6 60

6 6 6 6 5 25
2

6 150 , 150

x y x y
x y x y xy xy

xy

 + =
+ ≥ ×  ≤  ≤

≤

【答】：

【解】：設一方形的與為 一為

由同幾不等式：

所求為 故最大面積為

 

 
 
 

2 2
2 2

2 2
2 2 2 2

2 2 2 2 2 2

2 2 2

2 2 2

2 2 2

8.

(1) ( )
2

(2)

2 ( )
2

2 2 , 2
2 2 2 2 2 2

a b a b ab

a b a b ab ab a b ab

a b ab b c bc c a ca
a b c ab bc ca

a b c ab bc ca

a b c ab bc ca

+ ≥ =

+ ≥ = ≥  + ≥

+ ≥ + ≥ + ≥
+ + ≥ + +

 + + ≥ + +

+ + − − − =

【答】：如下

【解】： 原式未加絕對值

可改：根據同幾不等式：

等號依然成立

故可代： ，同理可代：

將線述則式相加可代：

故代可

另解： 2 2 2

2 2 2 2 2 2

2 2 2

2 2 2

1 (2 2 2 2 2 2 )
2

1 [( 2 ) ( 2 ) ( 2 )]
2
1 [( ) ( ) ( ) ] 0
2

a b c ab bc ca

a ab b b bc c c ca a

a b b c c a

a b c ab bc ca

+ + − − −

= − + + − + + − +

= − + − + − ≥

 + + ≥ + +  
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★能力進階★ 

 1. 若 x 為非零實數，且
1k x
x

= + ，試求 k 的範圍。 

 
 
 
 
 
 
 

22. 0
2

(A) ,
(B) ,
(C)
(D) ,
(E) ,

a b ab abab p q ab r s
a b a b

a b p r
a b p q

q r
a b p s
a b q s p r

+> = = = =
+ +

≥
≥

≥
=

> > >

設 ， ， ， ， ，則下下敘述

下者為真？

若 同為正數，則 恆成立

若 同為正數時， 恆成立

恆成立

當 同為負數時， 可能成立

當 同為負數時，四數之大小關係為
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1. 2 2
1

1 11 0 , 2
2

2 0 , 0
1 1 12 2 2

1 , 2 2 2

k k

x
xx x x

x x
x t x

t x x
t x x
k k

≥ ≤ −

+
° >  ≥ ×  + ≥

° < = − >

+ ≥  − + ≥  + ≤ −
−

∴ ° ° ≥ ≤ −

【答】： 只

【解】： 若 由同幾不等式

若 令

由同幾不等式

由 故故可代 只

 

 
 

2 2

2

2. (A)(B)(C)
2 ( ) 4 ( )(A) 0 ( )

2 2( ) 2( )

(B) , ( )
2

2 ( ) 2 ( 2 )(C) , 0

( ) 20

2, 0 (

a b ab a b ab a bp r
a b a b a b

a ba b R ab

ab ab a b ab ab a b aba b ab
a b a b a b

ab a b abab
a b a b

aba b ab a
a b

+

+ + − −− = − = = ≥
+ + +

+∈ ≥

+ − + −> − = =
+ + +

−= ≥ ≥
+ +

< ≥ +
+

" ○

" ○

∵

【答】：

【解】：

當 ，同幾不等式 恆成立

當 ，

故

當 ， 成立





2 2 2

2 2 2

2 2

0) ( )

(D) ( ) 2 0
2

, 0 ( )
(E) 0 , , 0

2 ( ) 0
2 2( ) 2( )
2 ( ) 4 ( ) 0

2 2( ) 2( )
2

b

a b abp s a b ab a b
a b

a b
q p r s

q s
ab a b ab a b a bs p s p

a b a b a b
a b ab a b ab a bp r p r

a b a b a b
ab abs r

a b a b

<

+=  =  + =  + =
+

< ∴
> <

>
+ − + − −− = − = = >  >

+ + +
+ + − −− = − = = <  <

+ + +

= > =
+ +

" ○

∵ "

假設

不成立 ㄨ

；

成立





 ( )

(A)(B)(C)

q s r p∴ > > > " ㄨ

選
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3. 設 x 為正實數，則當 x a= 時， 2
2

16
2

x x
x x

− +
− +

有最小值 m ， 

則數對 ( , )ma = 。 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
4. 一農夫想利 70 公尺一之竹籬圍成一底角為 60° 的等腰梯形菜圃， 

並在其中線底正中央留著與 2 公尺的出入口，如圖所示。問因農 

夫所能圍成的最大面積為 平方公尺。 

 
 
 
 
  
 
 
 

2公尺

60° 60°

~54~



( )

( )

( )

( ) ( )

2 2
2 2

2
2

2
2

22 2 2
2

3. 2,6
16 162 2

2 2
1 72 0
2 4

162 2 2 6
2

6
162 2 16 2 4

2
2 1 ( )

, 2,6

x x x x
x x x x

x x x

x x
x x

x x x x x x
x x

x
ma

− + = − + + −
− + − +

  − + = − + ≥  
  

 ∴ 

≥ − + × − =
− +

− + =  − + =  − + =
− +

 = −
=

∵

【答】：

【解】：原求值式：

符合同幾不等式適利條件

等號成立時，該求值式有最小值

因時

只 不合

故

 

 
 
 

4. 162 3

1 , 2 , ,
70 2 2 2 2 70 3 36

( 2 ) 32 3 ( )
2

3
2 ( ) 2 ( ) ( ) 162

2
3 ( ) 162 3

162 3

AB EF x BC DE x AF CD y
x x x x y x y

y x y x x x y

x x y x x y x x y

x x y

= = = = = =
+ + + + − =  + =

+ + ⋅ = +

+ + ≥ +  + ≤

 + ≤

∴

D

D

D

【答】：

【解】： 如圖所示 設

由竹籬籬一 公尺代

梯形面積為

根據同幾不等式

面積最大為

 

 
 

60°

A

B C D E

FGH 2
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主題  實數範圍與區間 

⊙基礎精選⊙ 
1. 設 ,x y 皆為實數，滿足 1 2, 2 7 5x y− ≤ − ≤ ，則下下哪些 

敘述是正確的？ 
(A) 1 3 2 11x− ≤ + ≤     (B) 1 18xy− ≤ ≤  

(C) 21 9x≤ ≤      (D) 5 3 3 2 2 55xy x y− ≤ − + − ≤  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

2 22. 2 5, 1 2x y x y−− ≤ ≤ ≤ < +已知 ，則可則代 的範圍為 。 
 
 
 
 
 

8
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2

1. : (A) (D)
: 1 2 , 2 7 5

1 3 ,1 6
(A) 1 3 2 11
(B) 6 18
(C) 0 9
(D) 3 3 2 2 (3 2)( 1)

1 3 2 11, 0 1 5
5 (3 2)( 1) 55

x y
x y

x
xy

x
xy x y x y

x y
x y

− ≤ − ≤
∴− ≤ ≤ ≤ ≤

− ≤ + ≤
− ≤ ≤

≤ ≤
− + − = + −

− ≤ + ≤ ≤ − ≤
− ≤ + − ≤

∵

【答】

【解】

又

故

 

 

 

 

2 2

2

2 2
1 2

12. : 26
4

2 5 0 25 1: 261 1 41 1
2 4

x y

x x
x y

y y

−

−
− −

< + ≤

− ≤ ≤  ≤ ≤
   < + ≤ < ≤ < ≤  

【答】

【解】

 

 
 

~57~



★能力進階★ 
1. 線性畫數 ( )f x ax b= + ，其中 a 與b 均為整數，且滿足

6 (3) 10 12 (8) 20f f≤ ≤ ≤ ≤， ，若 (9)f 的最大值為 M ， 

最小值為 m ，求數對 ( , )M m = 。 
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114 621. : ( , )
5 5

6 3 10
: (9) 9

12 8 20
3 ,8 9

3 8 9 1 6(3 ) (8 ) 9 ,
1 5 5

1 3 1 66 3 10 ( ) 2
5 5 5 5

6 72 48 612 8 20 24
5 5 5 5

62 9
5

a b
f a b

a b
a b a b a b

k t
k a b t a b a b k t

k t

a b a b

a b a b

≤ + ≤
= + ≤ + ≤

 + + +
+ =

+ + + = +   = − = + =
 ≤ + ≤ × − − ≤ − − ≤ − 

 
 ≤ + ≤ × ≤ + ≤ 
 

 ≤

【答】

【解】 而

希望利 組合出

二式相加
114 114 62( , ) ( , )

5 5 5
a b M m+ ≤  =則

~59~





主題  乘法公式 

⊙基礎精選⊙ 
[數位延伸] 

6 5 4 3 2

6
(2010 2010 2010 2010 2010 2011) 2009 11.

2010
+ + + + + × +

= 。  

 
 
 
 
 
 
 
 

2. 3 2
3 2

x −=
+

，求 2
2

1x
x

+ = 。 

 
 
 
 
 
 
 
 

3. 設 3 2 3 2x y= + = −， ，求 3 3x y+ = 。 

 

9
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6 5 4 3 2

6

7

6

1. 2010
2010

( 1)( 1) 1

( 1) 1 2010

x
x x x x x x x

x
x x

x

=
+ + + + + + − +

 =

− += = =

【答】：

【解】：令

原式

 
 
 
 

2 2 2
2

2 2 2 2

2. : 98

1 1 3 2 3 2: ( ) 2 ( ) 2
3 2 3 2

(( 3 2) ( 3 2) ) 2 10 2 98

x x
x x

− ++ = + − = + −
+ −

= − + + − = − =

【答】

【解】

 

 
 
 

3 3 3

3

3. 18 3
( ) 3 ( )

(2 3) 3 1 2 3 18 3

x y x y xy x y+ = + − +

= − × × =

【答】：

【解】：
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4. 若 1 2 3 1 2 3x y= + + = + −、 ，則： 

(1) x y x ya b− = ⋅ =、 ，求數對 ( , )a b = ？ 

(2) 3 3x y− = ？ 

 
 
 
 
 
 

5. 已知
1 4x
x

+ = ，求 3
3

1x
x

+ = 。 

 
 
 
 
 
 
 
 
 

2
2

8 5 16. 0 5 8 6 0

(A)1 (B) 2 (C) 3 (D) 4 (E) 5

x x x x
x x x

> − − + + = + =試 且 ，則 ？
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2 2

3 3 3

4. : (1) (2 3, 2 2) (2) 24 3 12 6

: (1) 2 3 , (1 2) ( 3) 2 2

(2) ( ) 3 ( ) 24 3 12 6

x y xy

x y x y xy x y

+

− = = + − =

− = − + − = +

【答】

【解】

 

 
 
 

3 3
3

5. 52
1 1 1( ) 3( ) 64 12 52x x x
x x x

+ = + − + = − =

【答】：

【解】：
 

 
 
 

2
2

2
2

2

2

2

6. (B)
8 55 8 6 0

1 15( ) 8( ) 6 0

1 1 15{( ) 2 } 8( ) 6 0

1 15( ) 10 8( ) 6 0

1 15( ) 8( ) 4 0

1 1 1 2{5( ) 2}{( ) 2} 0 2 ( )
5

x x
x x

x x
x x

x x x
x x x

x x
x x

x x
x x

x x x
x x x

− − + + =

 + − + + =

 + − ⋅ ⋅ − + + =

 + − − + + =

 + − + − =

 + + + − =  + = −

【答】：

【解】：

只 不合
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7. 已知 0a b c+ + = 且 2 2 2 14a b c+ + = ，試求 ab bc ca+ + 之值。 

(A) 7−    (B)11   (C) 0    (D)14 

 

 

 

 
8. 設 3 33 2x y= =， ，求值： 2 2 2 2 2 2( )( )( )x y x xy y x xy y− + + − + = 。 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

9. 設
6 2

4
x += ，

6 2
4

y −= ，且 3 3 ( )x y k x y+ = + ，則實數 k = 。 

 
 
 
 
 

~65~



2 2 2 2

7. (A)
( ) 2( )

0 14 2( )
7

a b c a b c ab bc ca
ab bc ca

ab bc ca

+ + = + + + + +
 = + + +
 + + = −

【答】：

【解】：根據乘法公式：

  
 
 

2 2 2 2 2 2

2 2 2 2

3 3 3 3

8. 5
( )( )( )

( )( )( )( )
( )( )
(3 2)(3 2) 5

x y x xy y x xy y
x y x y x xy y x xy y
x y x y

− + + − +
= + − + + − +
= + −
= + − =

【答】：

【解】：

 
 
 
 

3 3 3 2

2 2

39
4

( ) 3 ( ) ( )[( ) 3 ]

6 6 2 6 2 3 3 3( ) 3 ( ) 3
2 4 4 2 4 4

x y x y xy x y x y x y xy

k x y xy

+ = + − + = + + −

− += + − = − × × = − =

【. 答】：

【解】：
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★能力進階★ 
3

2 6 3
11.

1 5 1
x xx

x x x x
= =

+ + + +
設 為實數且 ，則 。 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

2. 若 0 1x< < ，則方程式 2 2
2 2

1 12 2 3 1x x x
x x

+ − + + + = +  

的解為 x = 。 
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2

3

6 3
3 3

3

3

11.
53

1 1 1 11 ( 0) 411 5 51

1 12 1 1 1 11 1 ( ) 3 ( ) 1

1 1
4 3 1 4 1 53

x x x
x x xx

x
x

x x x x x x
x x x x

° =  = ≠  + =
+ + + +

° = =
+ + + + + − ⋅ ⋅ + +

= =
− ⋅ ⋅ +

【答】：

【解】：

 

 
 
 

2 2
2 2

2

22.
3

1 1 1 1 1 1 22 2 | | | | (0 1)

2 23 1 3 2 0 (3 2)( 1) 0
3

x x x x x x x
x x x x x x x

x x x x x x
x

+ − + + + = + + − = + + − = < <

 = +  + − =  − + =  =

【答】：

【解】：
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主題  因式分解 

⊙基礎精選⊙ 
4 21. (1) 2 1

(2) ( 1)( 1)( 1)
x x
xy x y xy

− +
+ + + +

試因式連解下下下式

 
 
 
 
 

 

 
3 2

2

2. (1) 1
(2) 2 3 2 3

x x x
ax x ax
+ + +

− + −
試因式連解下下下式

 
 

 

 

 

 
3. 因式連解 4 4 3 32 2a b a b ab− − + = 。 

 
 
 
 

10
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2 2

4 2 2 2 2 2 2

2

1. (1) ( 1) ( 1) (2)( 1 )( 1 )
(1) 2 1 ( 1) [ ( 1)( 1) ] ( 1) ( 1)
(2)( 1)( 1)( 1) =( 1)( 1)

( 1) ( )( 1)
( 1 )( 1 )

x x xy x xy y
x x x x x x x
xy x y xy xy xy x y xy

xy x y xy xy
xy x xy y

+ − + + + +
− + = − = + − = + −
+ + + + + + + + +

= + + + + +
= + + + +

【答】：

【解】：

 

 
 
 

2

3 2 2 2

2

2. (1) ( 1)( 1) (2) (2 3)( 1)
(1) 1 ( 1) ( 1) ( 1)( 1)
(2) 2 3 2 3 (2 3) (2 3) (2 3)( 1)

x x ax x
x x x x x x x x

ax x ax x ax ax ax x

+ + − +
+ + + = + + + = + +

− + − = − + − = − +

【答】：

【解】：

 
 
 
 

3

4 4 3 3 2 2 2 2 2 2

2 2 2 3

3. ( )( )
2 2 ( )( ) 2 ( )

( )( ) ( )( )

a b a b
a b a b ab a b a b ab a b

a b a b a b a b

+ −
− − + = − + − −

= − − = + −

【答】：

【解】：

~70~



★能力進階★ 
1 4 11.

12
( )

m n n
m n

m n

+ =

=

正整數 、 滿足 。若 是奇數，

則數對 ， 。  

 
 
 
 
 
 
 
 
 
[數位延伸] 

2 3 2 3 2 32. ( 3 2) ( 5 6) (2 8 8)
=

x x x x x x− + + − + − − +試將

因式連解
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6 2

1. (588 , 49) (204 , 51) (76 , 57)
12 48
( 12)( 48) 576 2 3 48 ( )
( 12 , 48) (576 ,1) (192 , 3) (64 , 9)

( , ) (588 , 49) (204 , 51) (76 , 57)

n m mn
m n n n
m n

m n

 + =
 − − = = × −
 − − =
∴ =

【答】： ， ，

【解】：

， 為奇數 因為 為奇數

， ，

， ，

 

 
 
 

4

2 2 2

2 3 2 3 2 3

2 2 2

2

4

2. 6( 1)( 3)( 2)
( 3 2) ( 5 6) [ (2 8 8)] 0
( 3 2) ( 5 6) (2 8 8)
3( 3 2)( 5 6)[ (2 8 8)]

3( 1)( 2)( 2)( 3) 2( 2)
6( 1)( 3)( 2)

x x x
x x x x x x
x x x x x x
x x x x x x

x x x x x
x x x

− − − −
− + + − + + − − + =

∴ − + + − + − − +
= − + − + − − +
= − − − − − ⋅ −
= − − − −

∵

【答】：

【解】：

~72~



主題  平方根 

⊙基礎精選⊙ 
3 3 3 2 3 3 3 2

23 3 3 3 3 3

3 3 3 3 3 3 3 3

1. 1 1 ,1 2 9 3 ,1 2 3 36 6 ,

(1)1 2 3 4 5 6 ,

(2) 1 2 3 4 5 6 7 8

= + = = + + = =

+ + + + + = =

+ + + + + + + =

若 則

。

可簡 。
 

 
 

11
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3 2 3 3 2 2 2 3 3 3 2 2

3 3 3 3 3 3 3 3

2

2

1. (1) 21 (2) 36
(1)

1 1 ,1 2 3 3 (1 2) ,1 2 3 6 (1 2 3)

1 2 3 4 5 6 21

(2) 1 2 3 4 5 6 7 8

(1 2 3 8)

36 36

= + = = = + + + = = + +

 = + + + + + =

+ + + + + + +

= + + + +

= =

""

【答】：

【解】： 觀觀規規代知

 

 

~74~



★能力進階★ 
[數位延伸]  

1. (1) 設 3 33 10 3 10x = + + − ，試求 3 3x x+ 之值為下？ 

  (2) 設 a b、 為正整數，其中1 10a< < 且 0a b− ≠ 。 

已知 3 3 2a b a b+ + − = ，試求 a b、 之值下為下？ 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

2. 已知 3
3

15
5

x = − ，則 35 15 1x x+ + 之值 = 。 

 

~75~



3 3

3 3 3 3

3 33 3

33 3 3 2

3 2

1. (1) 6 (2) 7 , 50

(1) 3 10 , 3 10 1

3 ( ) 3( ) 3 10 3 10 6

(2) , 2 , 2

( ) 3 ( ) 2 8 6
4 4( ) 4 7

3 3
1 4 16 0
2

a b

a b ab

x x a b a b a b

p a b q a b p q p q a

p q p q pq p q a a b
a aa b Z a

a b a b
a

= =

= + = −  = −

+ = + + + = + = + + − =

= + = −  + = + =

= + − +  = − −
− −

 = −  ∈  =

=  = − ≠
=

D

D

【答】：

【解】： 令

令

+

只

與 矛盾

7 50b =

 

 
 
 
2【. 答】：25

 
  【解】：1° 由 3

3

15
5

x = −   

      3 33
3

1( 5 )
5

x = −  [根據乘法公式 3 3 3( ) 3 ( )a b a b ab a b− = − − − ] 

      3 3 33 3 3
3 3 3

1 1 1( 5) ( ) 3 5 ( )( 5 )
5 5 5

x = − − ⋅ ⋅ −   

      3 15 3
5

x x= − −   3 243
5

x x+ =  

      2° 所求 3 245( 3 ) 1 5 1 25
5

x x= + + = ⋅ + =  
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 主題 殊方根的處理  

 

*1.  滿足 90x 為正整數且1 100x  的正整數 x 之值有         個。 

 

 

 

 

 

*2.  化簡
1 5 2 1

2 3 1 6 3 2
− + =

− + +
          。 

 

 

 

 

 

3.  21 2 3
( )

2 3 5 3 2 2 5
+ +

+ + +
經化簡後可得結果為          。 

 

 

 

 

 

 

*4.  若 7 6 , 6 7x y= + = − ，則 2 22 3 2x xy y+ + =           。 

 

 

 

 

  

12

~77~



 

*5.  若
1 14

4 14

b c

a

+
=

−
，求a b c+ + 之值，其中 , ,a b c為最小正整數解。 

 

 

 

 

 

 

6.  實數 a 滿足 1996 1997a a a− + − = ，則 21996a − 之值為_______。 

 

 

 

 

 

 

7.  化簡
12

2 3 5
=

+ +
。(分母不可含方根) 

 

 

 

 

 

 

 

*8.  試化簡
1 1 1 1

1 3 3 5 5 7 23 25
+ + + + =

+ + + +
。 
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9.  5 7 11 2 7 14, 2 10 11a b c= + + = + + = + +, ，則 , ,a b c 的大小關係為何？ 

    (A) a b c      (B) a c b      (C) b c a      (D) c b a      (E) c a b   。 

 

 

 

 

 

 

*10. 請選出選項當中最大者： 

 (1) 10 3 11−     (2) 51 10 26−     (3) 3 11 10−   (4) 10 26 51−  (5) 401 20− 。 

 

 

 

 

 

 

11.  已知
3

2
x = ，則

1 1

1 1 1 1

x x

x x

− +
+

− − + +
之值為_______。 

 

 

 

 

 

 

12. 化簡 3 3(5 2 6) (5 2 6)+ + − 可得下列選項中的哪個值？請選出來。 

(1) 13 2      (2) 17 3      (3) 17 5      (4) 18 3   (5) 18 2  。 
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*13. 比較下列各數中，何者最小？ 

 (1) 400 400+    (2) 401 399+   (3) 402 398+     (4) 403 397+  。 

 

 

 

 

 

 

 

*14. 已知
5 3

5 3
x

+
=

−
，則 3

3

1
________x

x
− = 。 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

15.  [103學測] 

  關於下列不等式，請選出正確的選項。 

 (1) 13 3.5     (2) 13 3.6           (3) 13 3 10−   

 (4) 13 3 16+     (5) 
1

0.6
13 3


−

   。 
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16. 試將
3

6

4 1−
之分母有理化。 

 

 

 

 

 

 

17. 試證明
1 1 1 1

( )
41 1n n n n

 +
+ + +

，其中 n 為正整數。 

 

 

 

 

 

 

 

 

*18. For how many real values of x  is 101 x−  an integer ? 

 

 

 

 

 

 

*19. 若 17 3 32+ 的整數部分為 a，小數部分為 b，則
4 1

b a b
+ =

+
          。 
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20. 若 11 72− 的整數部分為 a，小數部分為 b，則
1 1

5a b b
+

+ −
之值為       。 

 

 

 

 

 

 

 

*21. 設 8 63a = + 且 ,m n為正整數，試回答下列問題： 

 (1) 若 1m a m  + ，則m = 。   

(2) 若
1

1n a n
a

 +  + ，則n = 。 

 

 

 

 

 

22. [102學測] 

 設 k為一整數。已知
1

31
3 3

k k +
  ，則 k =          。 

 

 

 

 

 

 

23. 設n為自然數，若
1

8 5 7
2 2

n n+
 +  ，則 n 為________。 
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24. 如右圖，ABCD 與 CEFG 是兩個併排的正方形， 

其中 ABCD 的面積為4 12+ ，CEFG 的面積是 

19 8 3− ，若三角形 ABG 的面積為 3a b+ 且 

,a b皆為有理數，則a b+ =___________。 

 

 

 

 

 

 

 

 
 

25. 化簡 2 3 2 2 3 2 2 2 3 2 2 2 3+  + +  + + +  − + + 。 

 

 

 

 

 

 

 

26. 已知 8 40 8 5 8 40 8 5  + + + − + = + 且 ,  皆為正整數 (  )，求 ,  。 

 

 

 

 

 

 

 

*27. 已知 n 為正整數，且
10 4 10 14

97
1 2

n n

n n

+ +
 

+ +
，則n =        。 

 

 

 

  

 

A
 

 

B
 

C
 

E
 

F
 

D
 

G
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28. 已知 n 為正整數且 4 7 4 7 2n n + + −  + ，則n = 。 

 

 

 

 

 

 

29. 若 x 為正實數，試解 x 的方程式 3 4 1 1x x+ − − = 。 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

30. 有一圓如右圖，圓上有兩弦 ,AB PQ 交於 R 點， 

 已知 , 1, 4 5AR BR PR PQ= = = − ，若 AB 長為 

2a − 且 a 為正整數，則 a 值為________。  

 

 

 

  

 
A 

B 

Q 

P 

R 
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簡  答  

 

1. 3    2. 2     3. 2    4. 49   5. 12 

6. 1997   7. 2 3 3 2 30+ −  8. 2    9. (B)   10. (1) 

11. 1    12. (4)    13. (4)   14. 126 15   15. (1)(4) 

16. 3 32(2 2 4 1)+ +      17. (1) 略  (2) 4 18. 11   19. 5 

20. 
6

7
   21. (1) 3  (2) 4  22. 16   23. 9            24. 5 

25. 1   26. 10, 2 = =   27. 38   28. 13    29. 2 或 10 

30. 10   
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主題  有理化分母 

⊙基礎精選⊙ 

1. 試比較下下下數的大小關係： 

   (1) 6 2 2 2 7 3 5a b c= + = = +， ， ， 

大小關係為 。 

   (2) 17 13 4 2 3 15 11a b c= − = − = −， ， ， 

大小關係為 。 

 

 

 

 

 

 

[數位延伸] 

2. 將
3 3

2
4 2 1

K =
+ +

的連母有理可後，代 K 值為 。 

 

13
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2 2 2

2 2 2

1. (1) (2)

(1) 14 2 48, 28 14 2 49, 14 2 45

(2) ( 17 13) 4, ( 16 12) 4, ( 15+ 11)=4

17 13 16 12 15+ 11

b a c c b a

a b c
b a c b a c

a b c

c b a

> > > >

= + = = + = +
∴ > >  > >

× + = × + = ×

+ > + > ∴ > >∵

【答】：

【解】：

 

 
 
 

3

3 3
3

3 3 3

2. 2 2 2

2 2 1 2( 2 1) 2 2 2
2 14 2 1 2 1

K

−

− −= × = = −
−+ + −

【答】：

【解】：
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3

3.

(1) 2 1

(2) 2 3
[ ]

(3) 4 1

−

+

−

數位

試求下下下數的倒數

延伸  

 

 

 

 

 

 

1 1 1 14.
1 3 3 5 5 7 47 49

+ + + +
+ + + +

""求值
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3 3

3 3 33

3 3 33

2 2 4 13. (1) 2 1 (2) 3 2 (3)
3

1(1) 2 1
2 1

1(2) 3 2
2 3

1 16 4 1 2 2 4 1(3)
34 1 ( 4 1)( 16 4 1)

+ ++ −

= +
−

= −
+

+ + + += =
− − + +

【答】：

【解】：

 

 
 
 
4. 3

1 1 1 1
1 3 3 5 5 7 47 49

3 1 5 3 7 5 49 47
2 2 2 2

1 49 3
2

+ + + +
+ + + +

− − − −= + + + +

− += =

""

""

【答】：

【解】：
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★能力進階★ 

1. 設
1 1 1 1( ) 1
2 3 4 100

F x a b a= + + + + + = +" ， 為整數， 

b 為小數，求 a = 。 

   提示：
1 1 11
1 2

n n
n n n n n

+ − = < =
+ + +

 

   同理
1 1

2
n n

n
< − − ，所以

11 1
2

n n n n
n

+ − < < − −  

 
 
 
 

[數位延伸] 

2. 試求 3 211 3 3 1 0x x x− − − = 的實根。 
 
 
 
 
 
 
 
 

3. 可簡 2 3 2 2 3 2 2 2 3 2 2 2 3+ ⋅ + + ⋅ + + + ⋅ − + + 。 
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1. 18
13 2 2 1

2 2

1) 101 100 100 99
2 100

1101 2 ( ( ) 1) 100 1
2

2( 101 2) 1 18.2
( ) 18. 18

F x

F x a

− < < −

+ − < < −

− < − < −

 − +
 =  =

#

【答】：

【解】：

≒

■

 

 
 

33

3 2

3 3 2

3 3

3

3 3 33

3

2 18 12 12.
11

11 3 3 1 0
12 3 3 1
12 ( 1)

12 1 (

1 144 12 1 2 18 12 1
11 1112 1

x x x
x x x x
x x

x x x

x

+ +

− − − =
 = + + +
 = +

 = +

+ + + +
 = = =

−

【答】：

【解】：

為實根，故可直接開則次方根)

 

 
 
3. 1

2 3 2 2 3 2 2 2 3 2 2 2 3

2 3 2 2 3 4 (2 2 3 )

2 3 2 2 3 2 2 3

2 3 4 (2 3)

2 3 2 3

4 3
1

+ ⋅ + + ⋅ + + + ⋅ − + +

= + ⋅ + + ⋅ − + +

= + ⋅ + + ⋅ − +

= + ⋅ − +

= + ⋅ −

= −
=

【答】：

【解】：
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主題  指數定義及基本運算 
⊙基礎精選⊙ 

0

1.

(A) ( ) (B) ( ) (C) ( )

(D) ( ) (E) 1

n
n n n n n n n

n

n
n

n

a b n
b aa b ab a b a b
a b

b a b a
a

⋅ = ⋅ = + =

= − =

， 為正數， 為正整數，則以下下者正確？

 

 
 
 
 
 
 
2. 0 1設 且 ， ， 是任意實數，若 則 。r sa a r s a a r s> ≠ = = (是非題) 
 
 
 
 
 
 

15 15
6 64 43. (4 15) (4 15) ( 27 1) ( 27 1)+ ⋅ − ⋅ + ⋅ − 之值為 。 

 
 
 
 
 
 

2 1
3 1 3 15 24. 32 25 (3 )

−
+ −⋅ + =試求： 。 

 
 
 
 
 
 

14
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1. (A) (E)
(B) ( )

(C)(D) ( )

n n n

n
n

n

a b ab
b b
a a

⋅ =

=

【答】： 、

 

 
 
 
2. ( )Ο【答】：  
 
 
 

15
264

115 23 64

3. 2

[(4 15) (4 15)] [( 27) 1]

1 [(3 ) 1] 2
×

= + ⋅ − ⋅ −

= ⋅ − =

【答】：

【解】：原式  

 
 
 

2 1
5 2 ( 3 1)( 3 1) 25 2

494.
5

1 4 49(2 ) (5 ) 3 4 3 9
5 5 5

− + −= ⋅ + = × + = + =

【答】：

【解】：所求
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1 1 15. 3 5 7 2x y zk k
x y z

= = = + + = =若 ，且 ，則 。 

 
 
 
 
 
 
 

2 3 46. 17 13 13 19 19 289x y z xyz= = = =已知 ， ， ，則 。 

 
 
 
 
 
 
 
 

2 17. 2 3 12x y

x y
= = + =已知 ，求 。 

 
 
 
 
 
 
 
8. 3 5 15x y zx y z xy yz zx= = − − =設 ， ， 為實數，且 ，試求 之值  
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1

1 1 1 1
2

1

5. 105

3
3
5 5 105
7 7

105

x
x

y y x y z

z
z

k
k
k k k k
k

k

k

+ +


= =  =  = × ×  = = 

 =  =


∴ =

""

""

""

【答】：

【解】：



   



 

 
 
 

24 2 12 3 4 4 2

16.
12
17 (17 ) (13 ) 19 289 17

124 2
12

xyz x yz y z z

xyz xyz

= = = = =

 = ∴ =

【答】：

【解】：

，

 

 
 
 

1
12

2
1

7. 1

2 12 2 12 3 12 12 12 1
3 12

x
yx

y
x y


=  × = = ⋅  + =

 =

【答】：

【解】：
 

 
 
 
8. 0

3 153 15 15 15
5 15

5 15

1 0

z
z zx z x
x y

y z z
y

xy yz xz

z z yz xz xy xy yz xz
x y

+

− − =


= =   = 

=  =

 + =  + =  − − =

【答】：

【解】： 兩式相乘  
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9.
1 ( )

(A)1 (B) 59 (C) 58 (D) 30 (E)15

在一個培養仔菌的容器中，仔菌的數題每隔一連鐘就增加一倍，

已知放入一個仔菌， 小時後容器就充滿師仔菌 籬數為 個 ，

如如開頭放入四個仔菌，問最少經過多少時間容器內便會充滿

仔菌？

小時 連鐘 連鐘 連鐘 連鐘

N
 

 
 
 
 
 
 
 
10. 3 100

64

某項試驗中，仔菌數一某增加 倍，若 天後會有 個仔菌，

則 天後會有 個仔菌數。

n
n  

 
 
 
 
 
 
11.

( ) 600 0.36 ( ) 1.5

(A) 324.6 (B) 230.4 (C)129.6 (D)126.4 (E)108.6

假設一般病人服某種藥品，服藥後 小時，殘留在胃裡的藥量有

毫克 ，試問服該種藥品後 小時，殘留在病人

胃裡的藥量大約有多少毫克？

毫克。

t

t
M t = ×
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60

60 58

9. (C)
2

4 2 2 2 2 58 ( ) (C)x x

N
x

x

=

 ⋅ =  =  =

【答】：

【解】：

設 連鐘後，會充滿容器

連 故選

 

 
 
 

100

100 3

10. 97

64
(1 3)

4 64 4 97
(1 3)

64

x
x

x
nk x

k n
xnk

−

=

 ⋅ + =
  = = ∴ =

⋅ + =

【答】：

【解】：設原有 個仔菌， 天後有 個  

 
 
 

3
2 32

11. (C)

(1.5) 600 [(0.6) ] 600 0.6 129.6M = × = × =

【答】：

【解】：
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主題  指數比較大小 
⊙基礎精選⊙ 

30 20 101. 2 3 5 ________a b c a b c− − −= = =設 ， ， ，試比較 ，， 之大小：  
 
 
 
 
 
 
 
 

10 100 50

2. ________( )
100 10 50
1 2 3 50
51 52 53 100

a b c d e
a b c
d
e

= = =
= × × × ×
= × × × ×

"
"

下下下者最大？ 以 ， ， ， ， 作答

， ， ，

，
 

 
 
 
 
 
 
 
 

0.63. 5
(A) 0 1 (B)1 2 (C) 2 3
(D) 3 4 (E) 4 5

若 ，試估同 介於哪兩個連續整數之間？x x
x x x
x x

=
< < < < < <
< < < <

 

 
 
 
 
 
 
 
 

8 25 104. 63 4 33a b c= = =比較 ， ， 的大小  
 
 
 
 
 
 

15
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10 10 10

1.
1 1 1( ) ( ) ( )
8 9 5

c a b

a b c c a b

> >

= = = ∴ > >

【答】：

【解】： ， ， ，
 

 
 
 

10 20

100 50

50

2.
100 10 (20 10 )
10 100 (50 100 )
50 (50 50 )
1 2 50
51 52 100

b
a
b
c
d
e

b

= =
= =
=
= × ×
= × ×

"
"

【答】：

【解】： 個 相乘

個 相乘

個 相乘

由以線可知 最大

 

 
 
 

3 3
0.6 5 3 55 5

3. (C)

5 5 2 5 3 2 5 3 (C)= < <  < <∵

【答】：

【解】： 又 故選
 

 
 
 

8 24 8

50 10 10

4.
63 4 4 64 4
2 32 33

c b a
a b b a
b c c b

c b a

> >
= = ⋅ = ⋅ ∴ >
= = = ∴ >

> >

【答】：

【解】： ，

，

由以線可知
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主題  科學記號 

1. 已知一光年是 129.46 10 km× ，如如一顆恒星「比鄰星」與太陽 

相距 4.22 光年，且因距距以科同記號表示，可記為 10xa km× ， 

a 以四捨五入法取到小數第一位，則 a x= =，  

 
 
 
 
 
2. 由於 SARS 的關係，自來水公司將水中的只氯量提高到1ppm，以防止病毒侵 

害。請問將一個一 50 公尺、與 25 公尺、高 1.4 公尺的游泳池注滿水，則水 

中的只氯量應有 . .c c 。(1ppm =百萬連之一) 

 
 
 
 

3. 已知 14 14
2 7

10 10
a< < ，且 a可以利科同記號表示為 10 mb −× ， 

則 m 之值為 。 

 
 
 
 

4. 若 5 10.001 10 10x+× = ，求
1

2 1
(0.0003) (100)

10

x x

x

−

+
×

之值 =  

 

16
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12 13

1. 4 , 13
9.46 10 4.22 3.99212 10

4 , 13

a x

a x

= =
× × = ×

 = =

【答】：

【解】：  

 
 
 

3

9

9
3

6

2. 1.75 10
5000 2500 140 1750000000 1.75 10

1.75 10 1.75 10
10

×
× × = = ×

×= = ×

【答】：

【解】：

所求

 

 
 
 

14 14

3. 14
2 10 7 10 14a m− −× < < ×  =

【答】：

【解】：
 

 
 
 

7

3 5 2 1

1 0 4
7

3 3

4. 3 10
10 10 10 10 1

(0.0003) 100 3 10 3 10
10 10

x x

−

− +

−
−

×
× = =  =

× ×= = = ×

【答】：

【解】：

所求
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主題  常用對數 

0
0

1. (DB) DB

DB 10 log

1000 ___

I I I
I

= ⋅

量度聲音大小的單位是連貝 ， 值的同同公式是

，其中 是聲音強度， 是固則值。若強度

增為原來的 倍，聲音增加 連貝。

 

 
 
 
 
 
 
 
 
2. 若水溶液中氫距子濃度為 H +   (莫耳／升)，則該水溶液的 

pH 值則意為 logpH H + = −   。今有密泥洗面乳標示其 

pH 值 5.3= ，路的洗面乳標示其 pH 值 5.8= ，則前者氫距子濃度 

是後者的 倍。 

 
 
 
 
 
 
 
3. (1) : log log log

(2) (1) log 2 log8 log5 log125
a b ab+ =

+ + +
試可明

利利 的結如同同  

 

17
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10

0 0

10

0 0

310 10

1. 30
,

10 log 10

1000 ,

1000 100010 log 10

10 1000 10

30 30

x

y

y x

I x

I Ix
I I

I y

I Iy
I I

y x

−

 = ⋅  =

 = ⋅  =

= = =

 − =

"

"

【答】：

【解】：令原本的聲音強度為 連貝

後來的聲音強度為 連貝

故增加 連貝









 

 
 
 

5.3

5.8

5.3 5.8 0.5

2. 10

: 5.3 log 10

: 5.8 log 10

10 10 10

H H

H H

+ + −

+ + −

− +

   = −  =   

   = −  =   

= = =

"

"

密 密

路 路

【答】：

【解】：密泥

路的









 

 
 
 

4

3. (1) (2) 4
(1) log 10 , log 10

10 log log log
(2) log 2 log8 log5 log125

log16 log 625
log(2 5) 4

x y

x y

x a a y b b
ab ab x y a b+

=  = =  =
 =  = + = +

+ + +
= +
= × =

【答】： 如下

【解】： 令
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4. 聲音大小(單位為連貝)取決於聲波通過介質時，所產生的壓力變可(簡稱聲

壓，單位為 2N m )。已知聲壓 x 與聲音大小 y 的關係式
2

510 log
2 10

xy −
 = ×  × 

，

若某工廠運作時，測代的聲音為 100 連貝，則該工廠的聲壓為多少 2N m ？  

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
5. 試求下下下式之值： 

(1) log( 2020 1020) log( 2020 1020)+ + − = 。 

(2) 設 log 2.1p = 、 log 3.5q = 、 log 6.8r = ，試求
3p q
r

= 。 
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5 5

5
5

4 2

100 100 10 2 log log 5
2 10 2 10

10 2
2 10

x xy

x x

− −

−

=  = ×  =
× ×

 =  =
×

【. 答】：

【解】： 代入

 
 
 
 

2.1 3.5 6.8

3 6.3 3.5
3

6.8

5 (1) 3 (2)1000

(1) log( 2020 1020) , log( 2020 1020)

10 2020 1020 ,10 2020 1020

10 ( 2020 1020)( 2020 1020) 1000 3
(2) 10 , 10 , 10

10 10 10 1000
10

a b

a b

a b

a b
p g r
p g
r

+

= + = −

 = + = −

 = + − =  + =
= = =

⋅
 = = =

【. 答】：

【解】： 令
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